il Dadas las funciones:

f(x):{x+3 si x<1 g0 = 4 - x

x> =4 si x22
a) Calcular sus dominios
b) Representa graficamente ambas funciones

c) Calcularf+g,f-g,f/g

SOLUCION:
a) Dom f= R —[1,2] = (~e0,1) 0 (2, +e0) Domg= R
E_
4—/
24 2]
] : 0
/ 2 o 2 a 4 2 0 2 4 B
; -2 -2
_44 4
c) Funciénf+g
(F+ g)) Xx+3+4-x si x<1 (F+9)) 7 si x<1
X) = N X) =
g X2 —4+4-xX si x=22 g x> =X si x=2
Funcion f - g
(x+3)(4-x) si x<1
F-90=1 _
(x*-4)(4-%x) si x=22
Funcioén f /g
Z+3 si x<1
-X
f+g)(x) =
(+909=17%""




Al Dadas las funciones:

1

=

gx)=¥-5

a) Calcular sus dominios
b) Representa graficamente ambas funciones

c) Calcularf+g,f- g, f/ g,especificando sus dominios.

SOLUCION:

a) Dom f = R -{-2} Domg= R

b) La funcién f es la transformada de y = 1 (traslacion horizontal 2 unidades a la izquierda)
X

La funcion g es la transformada de y = X2 (traslacion vertical 5 unidades hacia abajo)

.

¢) Teniendo en cuanta los dominios de fy g:

o (frg)=_——+x'-5 Dom (f + g) = R—{-2}
0o (Fgr0=2 " Dom (- ) = B -{-2}
- r o]
o (flg)(x) = 220 5) Dom (f/g) = R { 2,1\/5}



K Dadas las funciones:

2X g(x)= 3x-1
X+2 X-3

f(x) =

a) Calcular sus dominios
b) Representa graficamente ambas funciones

c) Calcularf+g,f- g, f/ g,especificando sus dominios.

SOLUCION:
a) bom (f) = R-{-2} Dom (g) =R -{-2,3}
b) La funcién f(x) = — 2% =2-—%_

X+2 X+2

Es la transformada de y = 1 :
X

19 y= 1 Sy= 4 (dilatacion, con los cual no hay variacion en las asintotas)
X X
La parte positiva pasa por los puntos (4,-1), (1,-4) y (2,-2). (Recuerda: x - y = -4)
20y = _4 > y=2 —% (traslacion horizontal 2 unidades a la izquierda y vertical 2 unidades hacia
X

arriba, con los cual las asintotas sonx =-2 ey = 2)
Trasladando los tres puntos anteriores, dibujamos una de las ramas: (2,1), (-1. -2) y (0,0).
La otra rama se dibuja por simetria central (centro de la simetria es el punto de corte de las asintotas)
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-+-+-+-+-+-+-+-+-+-h+-+-
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y=12 - iD’

—— -




b) La funcién f(x) = 3 =3+
X f—

Es la transformada de y =

X | =

19 y= -= - y= — (dilatacion, con los cual no hay variacién en las asintotas)
X X

La parte positiva pasa por los puntos (8,1), (1,8), (4,2) y (2,4). (Recuerda: x - y = 8)

29y = 8 - y=3+ 3 (traslacién horizontal 3 unidades a la derecha y vertical 3 unidades hacia arriba,
X X =

con los cual las asintotas sonx =3 ey = 3)

Trasladando los 4 puntos anteriores, dibujamos una de las ramas: (11,4), (4, 11), (7, 5) y (5,7).
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2X 3x-1
0) ) = = 9 =~
2X 3x-1
o] f+g)(x) = + Dom (f+g)= R-{-2,3
(Fro)) ="+ (f+9)=R-{-23)
2x(3x -1)
o ((f-g)X)=—-F7—"— Dom (f- g)=R-{-2,3
0900 =52 -9) o=r-{=23

_ 2x(x-3) R (R |
(0} (f /g)(X) —m Dom (f /g) =R { 2,3,5}



Bl Dadas las funciones:

_ VX+2 si x=0 B 2 si x>0
f(x) = 1 g(x) = :
x+§ si x<0 -2X Si x<0

a) Calcular sus dominios
b) Representa graficamente ambas funciones
c) Calcular la expresion analitica éeg, f - g, f/ g,especificando sus dominios

SOLUCION:
a) Dom (f) =R ya que cada rama esta bien definida en su intervalo correspondiente.

Dom (g) =R ya que cada rama esta bien definida en su intervalo correspondiente.

b) La funcién y = Vx+2 es la transformada de y = Jx (traslacion horizontal 2 unidades a la izquierda)

e
JX+2 si x=20 2 si x>0
c) f(x) = 1. g(x) = .
x+§ si x<0 -3X si x<0
2+VXx+2 si x=0
o (f+o)x) = 1 Dom (f+g)= R
-X+= si x<0
o (gp={2TE SR Dom (f - g) = I
-2x>-x si x<0
2+ X+2 si x=0
Dom (f/g) = R

o (f/g)(x) = oyt 1

4x

si x<0



S Se consideran las funciones:

() = {3+2x si x<0

2
X =
x>=1 si x>0 9() X+1

a) Representar graficamente las dos funciones.

b) Calcular el dominio y la imagen de la funcion g.

c) Calcular:(gof)(3), (gf)(©), (fog)(-2), (foq))

SOLUCION:

a) La funcion f esta formada por una recta de pendiente 2 que pasa po (0,3) y la parabola y = x>
trasladada verticalmente 1 unidad hacia abajo.

La funcioén g es una hipérbola, la transformada de y = 1 , dilatada (k = 2, pasa por (2,1) y (1,2)) v, a
X

continuacion, trasladada verticalmente 2 unidades hacia arriba.

fx) N 9(x) j
. 2
D D \
7 [ ¢ 4 w2 o 3 4
e -2
4| 4]

b) Dom g = R -{-1}
Para determinar la imagen calculamos su funcion inversa:

Seay= xi+1 despejamos x

yx+y:2qyxzz_y_,xzﬂ_,g'l(x):ﬂ
y X
Por tanto, Im g = R -{0}
2 2 1
©) (9°1)3 =9(f®) =9®) = (9@ =g(tO) =0@) = 5=

(fog)(-2) = f(g(-2)) =f(-2) = -1 (feg)@=f(g(1)) =f(1) =0



Se consideran las funciones:

109 =x+2 900 =
a) Representar graficamente ambas funciones.

b) Calcular el dominio de ambas funciones

c) Determinar la expresion analitica de f+ g, f - gy f/ g, especificando sus dominios.
d) Hallar las funciones compuestsy y gof

e) Calcular laimagen de las funciones fy g.

SOLUCION:

a)

Dom f = [ -2, +)

/ L

Dom g = R-{3}
b)
o (f+g)(x)= f3 +/x+2 Dom (f + g) = [-2,3) 0 (3,+)
0 (Frow =2 Dom (f - g) = [~2,3) 01 (3, +)
o (flg)x)= (x-3)v/x+2 Dom (f /g) = [-2,3) O (3, +o)

0) (f=0)(x) = f(g(x)) = f(x—fgj =\/Xf3 +2 =\/% (9:1)00 = 9(f()) = g(vx +2) =—J£_3

d) Para calcular la imagen de cada funcion vamos a calcular previamente su funcién inversa.
Inversadef y=Vx+2 -y =x+2 o x=y -2 - ftx)=x-2
Portanto, Domf* =R - Imf=R

1+3y

Inversa de @: y:%_)yx—Syzl Syx=1+3y - x= —= - g'l(x): 1+3x
X = y

Por tanto, Domg = R-{0} - Imf=R-{0}



(A Dada la funcion f(x) 1++/2 - x , representa graficamente la funcion y calcula:
a) Su dominio definicion.
b) Su funcién inversa.

¢) Su imagen

SOLUCION:

fix) =1+ 2 —-x |

a) Dom (f) = {x OR /2-x 2 0} =(-0,2]

b)y=1+v2-x - y-1=42-X - (y-1’=2-x - x=2—-(y—1)°=-y*+2y+1

Por tanto, f'l(x) = +2x+1

¢) Im (f) = Dom(f 1) = R

n Hallar el dominio de las funciones f(x)~& Yy g(x) =v-x . ¢,Se puede obtener f + g?

SOLUCION:

o Domf={xOR/x =0} =[0,+»)

o Domg={xOR/-x20} ={xOR/x <0} =(-0,0]

o

Dom (f + g) =Dom f n Dom g = {0}

0 Solo existe la imagen de x = 0 para la funcién suma.




Dadas las funciones:

0= 900 =

a) Representa en unos mismos ejes ambas funciones, indicando como se obtiene f a pan

b) Calcularfog, gof, f ™ y sus respectivos dominios.

lir de g.

SOLUCION:

La funcion f es la trasladada de g
horizontalmente 4 unidades a la derecha.

Sus asintotas sony =0, x = 4.

Dom f = R {4} Dom g = R-{0}

(a0 =1 1]=32 =% -~ pom(eg)= R o3}

-
(gof)(x) = g(xf4):x—4 ~ Dom (gof)=R-{4}

_ 1 1
0=y ~y=—— » =
X-4 y y

f1(x) = %+4 ~ Dom (f*)= R-{0}



10 Representar la funcién g(x);—)i—l:

a) Comprobar qugog =1, siendo | la funcién identidad.

b) Hallar g *
c) ¢Qué relacion hay entre g y'g ¢ Por qué?

SOLUCION:

X 1
=— =1+
y x-1 x-1

., 1
La funcion es la transformada ge —,
X

trasladada horizontalmente 1 unidad a |
derecha y verticalmente 1 unidad hacia
arriba

X

_ X 1_ x-1 _ X _
a o X) = = = =X
)(9 g)( ) g(x—lj " ) X1
x-1

Luego, se cumple la igualdad gog =1

b)g‘l(x):y_,y:ﬁ- —>yX—y=X—>yX—X=y~x(y—1):yﬁx:yL_l

= X
070 =5

¢) Ambas funciones son iguales, porque se verifica gog=1:

-1

gog=l - gegog' =log” - gol=log™ - g=g



(NB Dada las funciones definida por:

X+1 g(X)=X_3
X=2 X+5

f(x) =

: - : . 1
a) Representar ambas funciones indicando las transformaciones realizadas a part de
X

b) Calcular:gof, f*, Im(f)

SOLUCION:

La funcion f(x) = 2> =18
X+5 X+5

Es la transformada de y = 1 :
X

1 8 . - o .
19y =— - y= —-— (dilatacion, con los cual no hay variacion en las asintotas)
X X

Una de las ramas pasa por los puntos (-8,1), (-1,8), (-4,2) y (-2,4). (Recuerda: x - y = -8)

20y = _8 - y= 1—% (traslacién vertical 1 unidad hacia arriba y horizontal 5 a la izquierda, con los
X X

cual las asintotas sonx=-5ey=1)

Trasladando los 4 puntos anteriores, dibujamos una de las ramas: (-13,3), (-6,9), (-9,3) y (-7,5)
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La funcion f(x) = X+1:1+ 3 .
X = X=2

Es la transformada de y = 1 :
X

1
X
Una de las ramas pasa por los puntos (1,3) y (3,1). (Recuerda: x - y = 3)

19 y= y = — (dilatacion, con los cual no hay variacién en las asintotas)
X

(traslacién vertical 1 unidad hacia arriba y horizontal 2 a la derecha, con lo cual

2°)y=E - y=1+
X X=2

las asintotas sonx=2ey=1)
Trasladando los 2 puntos anteriores, dibujamos una de las ramas: (2,5) y (4,3).

-3
i _ X +1 _x-2 _—2x+7
a) (gof)(x) = g(f(x)) g(x_zj X+1 . 6x-9
X-2

b, c) Despejamos x en la expresion de la funcion:

1+2y
y-1

y= +; SYX—2)=x+1 5 yx—2y=Xx+1 5 yx—=x=1+2y - x(y-1)=1+2y - x=

X —

~ Im(f) = Dom (f ) = R-{1}

Luego, f(x) = 1+ 2x
X —



Por tanto, f *(x) ;T_l ~Imf=Domf™={xOR/2+x#0} =R-{-2}
X

il Dadas las funciones:
2x +1 1 si x<1
X + = <
) =7 90 =1 x
JX=1 si x>1
a) Represéntalas, calculando sus dominios.
b) Calcular el dominio de las funcionésg,f- g, f/ g
c) Determina f*y calcula Im(f)
SOLUCION:
o= 2t 5, 3 _ 5 8
1-x 1-x x-1 ) .
__3
3"_—;, .
i !J'—].
fr |
3 !
...... - / |
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2x+ 1 0 | hemk—
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y=—2 L
b
7
dl
;|
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i
1
=
a) Dom (f) = {x OR /1-x # 0} =R -{1}
Dom g =R -{0}
o Six>1 - g(x)= vx-1 definida en este intervalo.
0 Six<l - gx)= 1 no definida six =0
X
b) Dom (f + g) = Dom f n Dom g = R-{0,1}
Dom (f - g) = Dom f n Dom g = R -{0,1}
Dom (f/g) = Dom f n Dom g - {xOR/g(x) =0} =R -{0,1}
cy= 2x+1 SY=Xy=2X+1 - y-1=2x+xy - y—-1=x(2+y) - x=y—_1
1-x 2+y




Kl L afuncion decimal o mantisa, en la que a cada numero x se le asigna su parte decimal:
f(x) = dec(x) = x —E(x), siendo E(x) la funcidén parte entera de x
Representa la funcion decimal y razona si:
a) Es periddica
b) Esta acotada superior e inferiormente

c) Tiene maximo y minimo.

LA

La parte decimal de un niumero real es una funcion que toma siempre valores comprendidos entre 0 y
1: cada vez que incrementamos un nimero real en una unidad, se repite la misma imagen (sélo varia
Su parte entera). Es, por tanto, una funcion periédica de perfodo T

SOLUCION:

a. Es periddica o no.

b. Esta acotada superiormente e inferiormente

Al tomar siempre valores comprendidos entre 0 y 1, la fundi¢r) = dec(x) estard acotada
superior e inferiormente; luego, estara acotada:

Cotas superiores = {valores mayores o iguales que 1}
Cotas inferiores = {valores menores o iguales que 0}
c. Tiene extremo superior y extremo inferiot

sup(f) ={menor cota superipr 1
inf( f) = {mayor cota inferidr=0

d. Tiene maximo y minimo.

No tiene méximo puesto que el valor 1 no lo alcanza en ningdn punto mientras que si tiene minimo
ya que el valor cero se alcanza en cualquier punto de abscisa entera.



