
Matemáticas I 1 

EJERCICIOS DE DERIVADAS 

Deriva las siguientes funciones. Simplifica los cálculos cuando sea posible. 
1. a) 635 2  xxy  b) 3523 234  xxxy

c) xxxy 24 24  d) xxxy 3
4
1

3
2 23 

Solución: 
a) 310´  xy
b) xxxy 10612´ 23 

c) 284´ 3  xxy

d) 3
2
12´ 2  xxy  

2. a) xxxy 7
3
2

4
5 34  b) xxxy 7

3
2

4
3 34



c) 
4

33 4 xxy 
 d)  xxy 3

4
3 4 

e) 3
7
5

3
1 2  xxy  f) 

5
1

2
7

4
3 2

3
4


xxxy

Solución: 
a) 723´ 23  xxy
b) 723´ 23  xxy

c) 
4

312´
3 


xy

d)  
4
9334

4
3´ 33  xxy

e) 
7
5

3
2´  xy

f) xxxy  23 21´

3. a) )32)(3( 22  xxxy    b) )15)(22( 23  xxxxy
c) )5)(3(2 22 xxxy    d) )42)(53( 2  xxxy
Solución: 
a) )4)(3()32)(32(´ 22 xxxxxy  = 96188 23  xxx
b) )52)(22()15)(26(´ 322  xxxxxxy = 220124010 234  xxxx
c) )52)(3(2)5)(2(2´ 22  xxxxxy = 3012308 23  xxx
d) 2462)·53()42)(32(´ 22  xxxxxxy

4. a) 5)3(  xy  b) 5)23(  xy
c) 32 )2(  xy d) 3)74(2  xy
e) 32 )15(2  xy f) 32 )126(5  xxy
Solución: 
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a) 4)3(5´  xy
b) 44 )23(153·)23(5´  xxy
c) 2222 )2(62·)2(3´  xxxxy
d) 22 )74(244·)74(6´  xxy
e) 2222 )15(6010·)15(6´  xxxxy
f) )212()126(15´ 22  xxxy

5. a) 
x

xy
5

32 
 b) 

3
2
2 


x

xy

c) 
xx

y
34

2
2 

 d) 
1

3
2 


x

xy

e) 
12

2




x
xy f) 

xx
xy



 33

1

Solución: 

a) 222 5
3

25
15

)5(
5)·32(5·2´

xxx
xxy 




b) 22

2

22

2

)3(
62

)3(
2·2)3(2´









x

x
x

xxxy

c)  
2222 )34(

166
)34(
38·2´

xx
x

xx
xy










d) 22

2

22

2

)1(
33

)1(
2·3)1(3´









x

x
x

xxxy

e) 2222

22

)1(
2

)1(
2·)1(2´









x

x
x

xxxxy

f) 23

23

23

23

)3(
196

)3(
)19)(1()3(´

xx
xx

xx
xxxxy










6. a) 
x

y
2
1

 b) 2
3

x
y 


c) 35
2
x

y  d) 
xx

y
2

1
2 




e) 
xx

y
5

2
3 

 f) 
 32 2

1




x
y

Solución: 

a) 22
1´

x
y 


b) 3
6´
x

y 

c) 45
6´

x
y 

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d) 22 )2(
22´
xx

xy





e) 23

2

23

2

)5(
610

)5(
)53(2´

xx
x

xx
xy










f) 
 42 2

6´





x

xy

Deriva y simplifica: 
7. a) 23xy    b) 32xy 

c) 25  xy d) xxy 53 2 
Solución: 

a) 3
3

3

32

6´
22


x

x

x

xy

b) x
x

x

x

xy 2
2
3

2

3

22

6´
33

2


c) 
252

5´



x

y

d) 
xx

xy
532

56´
2 




8. a) 143 2  xxy b) xxy 44 

c) 3)51( xy  d) 2321 xxy 
Solución: 

a) 
143

23

1432

46´
22 









xx

x

xx

xy

b) 
xx

x

xx

xy
4

22

42

44´
4

3

4

3











c) x
x
x

x

xy 51
2

15
512

)51(15

)51(2

5·)51(3´
3

2











d) 
22 321

31

3212

62´
xx

x

xx

xy










9. a) 542  xy b) xxy 3

c) xxy  2

7
3 d) 32  xxy

Solución: 

a) 
54

4
542

4·2´






xx

y
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b) xy
2

33´

c) 
xx

x

xx

xy










22 14

36

2

12·
7
3´

d) 
3

3
32

2·3´
2

2
2

2
2







x

xx
x

xxxy

10. a) 3/12 )3( xxy   b) 3/12 )3( xxy 

c) 3 23 xxy  d) 4 232 xxy 
Solución: 

a) )16()3(
3
1´ 3/22   xxxy

b) 
3 22

3/22

)3(3

23)23()3(
3
1´

xx

xxxxy



 

c) (Es la misma que antes:  3/123 2 )3(3 xxxxy 

4 324 32 )32(·2

31

)32(·4

62´
xx

x

xx

xy










11. a) 
x

y 1
 b) 

x
xxy

5
23 2 



c) 
2

23 2 xxy 
 d) 2

32
x
xy 



Solución: 

a) 
  32 2

12/1´
xx

xy 



 (También:  2/11  x

x
y   2/3

2
1  xy )

b) 
 

2

2
2

25

5·235·
232

26

´
x

xxx
xx

x

y






  

 
2

2
2

5

5·235·
232

26

´
x

xxx
xx

x

y








c) 
2

23 2 xxy 
   

xx

x

xx

xy
46

13

2322

26´
22 









d) 
32

3
322

2)·32(·2

´ 2

2

4

2










xx

x

x
x

x
xxx

y

Deriva: 
12. a) 12

2  xy b)
223 xxy 

c) 3 xey d) xey 532 

e) xxey  f) xexy 512 
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g)
2

3 xxey  h) 12)12(  xexy
Solución: 
a) 2ln2·2´ 12 xxy

b) 3ln3)·22(´
22 xxxy   

c) 3´  xey
d) xey 5310´ 

e)   xxx exxeey  1´
f) xx exexy 51251 5·2   =   xexx 51252 

g)   222 22 6363´ xxx exexey  

h)   121212 442)·12(2´   xxx exexey

13. a) xey  b) xey 

c) 
x

ey
x

 d) xe
xy 

e) 
12

3



x
ey

x
f) 

x
xey

x




1
Solución: 

a) xe
x

y
2

1
´

b) 2/xx eey     2/

2
1´ xey 

c) 22
)1(·´

x
xe

x
exey

xxx 





d) xx

xx

e
x

e
xeey 





1´ 2

e) 22

2

)12(
)36(

)12(
2·3)12(3´









x

ex
x

exey
xx

f) 2

2

2 )1(
)1(

)1(
)1()1)((´

x
exx

x
xexxeey

xxxx










Deriva y simplifica (piensa si puedes utilizar las propiedades de los logaritmos): 
14. a) )3log( xy  b) )3log( 2xy 

c) 2)3log( xy  d)  2)3log( xy 
e) )3log( 2 xxy  f) 7)43log(  xy

g) 





 

 2
12log

x
xy  h) 2log

)12log(
x
xy 



Solución: 

a) xxy log3log)3log(     e
x

y log1´
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b) xxy log23log)3log( 2     e
x

y log2´

c) xxxy log23log2)3log(2)3log( 2     e
x

y log2´

d)  
x

exe
x

xy log)3log(2log.
3
3·)3log(2´ 

e) e
xx

xy log
3
32´ 2 




f) )43log(7)43log( 7  xxy  
43

21
43

3·7´






xx

y

g) 2
2 log)12log(12log xx

x
xy 






 

   e
xx

y log2
12

2´ 





 




h) 
 

e
x

x
xx

xy log
log

2)·12log()log(
12

2

´ 22

2 


15. a) )23ln( 2  xy b) )2ln(3 2  xy

c) 32 )2ln(  xy d)  22 )32ln(  xy
e) xxy ln f) xxy ln

g) 
x
xy ln

 h) x
x

y ln1


Solución: 

a) 
23

6´ 2 


x
xy

b) 
2

12
2

2·3´ 22 





x
x

x
xy

c) La expresión es equivalente a la anterior:

)2ln(3)2ln( 232  xxy    
2

12´ 2 


x
xy

d)  
32

4·)32ln(2´ 2
2




x
xxy =

32
)32ln(8

2

2




x
xx

e) 
x

y 11´ 

f) 1ln´  xy

g) 2

ln·1

´
x

xx
xy


 = 2

ln1
x

x

h) 
xx

y 11´ 2 

16. a) 









6
ln

2xy b) 
6

ln 2xy 
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c) 
6ln

ln 2xy  d) 2ln
6
x

y 

Solución: 

a) 6lnln26lnln
6

ln 2
2









 xxxy   

x
y 2´

b) xxy ln
6
2

6
ln 2

   
x

y
3
1´

c) 
6ln

ln2
6ln

ln 2 xxy   
6ln

21·
6ln

2´
xx

y 

d) 
xx

y
ln
3

ln
6

2    
   22 ln

3
ln

1·3
´

xxx
xy 





17. a) xy 5ln b) xy 5ln

c)  xy 5ln d)  xy  5ln
Solución: 

a) xxxxy ln
2
15ln

2
15ln

2
1)5ln(5ln 2/1    

x
y

2
1´

b) 
xxx

xy
5ln2

1
5ln2

/1´ 

c)   xxxy ln
2
15lnln5ln5ln     

x
y

2
1´

d) 
xxx

xy
210

1
5
2

1

´











Deriva: 
18. a) xy sin7  b) xy 7sin

c) 7sin xy  d) xy 7sin
Solución: 
a) xy cos7´
b) xy 7cos7´
c) 76 cos7´ xxy 
d) xxy ·cossin7´ 6

19. a) xy cos3 b)  xy 3cos 

c) 3cos  xy d) xy 3cos
Solución: 
a) xy sin3´
b)  xy 3sin3´ 

c) 34
34 1·sin3·sin3´

xx
xxy  
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d) 
x
xxxy 4

4

cos
sin3)sin·(cos3´  

20. a) xxy cos52sin3   b) xxy 4sin
c) )3(sen·cos xxy  d)   xxy sen ·3cos 
Solución: 
a) xxy sin52cos6´ 
b) xxxxxxy 4cos44sin4cos4·4sin´ 
c) )3·cos(cos3)3·sin(sin´ xxxxy 
d) xxxxy )·cos3cos()·sin3sin(3´ 

21. a) xxy 4cos2  b) )3sin(2 3 xxy 

c) )13( sen 2  xy d) 
x

xy
5

)5cos(


Solución: 
a) xsenxxxy 444cos2´ 2

b) )3cos(36´ 2 xxy 
c) )13cos(3)·13(2´  xxseny

d) 22 5
)5cos()5sin(5

25
)5cos(55)·5sin(5´

x
xxx

x
xxxy 






22. a) 
x

y
sin

1
 b) 

x
y

cos
1



c) 
x
xy

sin
cos

 d) 2sin
1
x

y 

Solución: 

a) 
x
xy 2sin

cos´ 


b) 
x

xy 2cos
sin´

c) 
xx

xxxxy 22 sin
1

sin
·coscos·sinsin´ 




d) 22

2

sin
cos2´

x
xxy 



23. El ejercicio anterior formulado de otra forma
a) xy  cosec b) xy sec

c) xy  cotag d) 2 cosec xy 
Solución: 
a)    xxy  cotag· cosec´ 
b)    xxy  tag· sec´

c)  2 cosec´ xy 

d)   22  cotag· cosec·2´ xxxy 



Matemáticas I 9 

24. a) xey x 5sin3´ 4  b)  xey 3cos

c) xey 4cos d)  xey coscos
Solución: 
a) xexey xx 5cos155sin12´ 44 

b) )3sin(3´ 3 xx eey 

c) xexy 4cos)·4sin(4´ 

d)     xxxx eexeexy coscoscoscos ·sin·sinsin··sin 

25. a) )sin(ln xy   b) )cos(ln xy 

c) 
x

y 1cos d) xy 2sin

Solución:  

a) )cos(ln1´ x
x

y 

b) )sin(ln1´ x
x

y 

c) 
xx

y 1·sin1´ 2

d) 
x
xy

2sin
2cos´

26. a)  xy sinln  b)  xy cosln

c)  xy tanln d)  2sinln xy 
Solución: 

a) x
x
xy  cotag

sin
cos´ 

b) x
x
xy tan

cos
sin´ 


  

c)   )ln(cos)ln(sintanln xxxy    xxy tan cotag´ 

d)    xxy sinln2sinln 2    xy  cotag2´

27.  a) )1( tag 2  xy b) 2)1( tag  xy
c) )1( tag2  xy d) )1( tag2  xy

e)  2)1( tag  xy f) xy  tag
Solución: 

a) 
)1(cos

2))1( tag1(2´ 22
22




x
xxxy

b) 22
22

)1(cos
)1(2))1( tag1)(1(2´





x

xxxy

c) 
)1(cos

2))1( tag1(2´ 2
2




x
xy
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d) ))1( tag1)(1(tag2´ 2  xxy

e)  2)1( tag  xy  (es lo mismo que antes)

f)  x
x

y 2tag1
2

1´ 

28. a) xy 2arcsen  b) )(2arcsen xy 

c) 2arccos xy  d) xey arccos

e) )23(  xarctagy f) )( 2xarctagy 
Solución: 

a) 
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x
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e) 2)23(1
3´



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y

f) 41
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



