
 CARACTERÍSTICAS DE LAS FUNCIONES 

1. Halla el dominio de definición de las siguientes funciones:

a) 12)( += xxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

b) 
2

1)(
−

=
x

xf  función racional }2{}02/{)( −ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

c) 3)1()( −= xxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

d) 
1

1)( 2 −
=

x
xf  función racional }1,1{}01/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

1   ò   11101 22 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

e) 3

1)(
x

xf =  función racional }0{}0/{)( 3 −ℜ==−ℜ=→ xxfDom  

   000 33 =⇔=⇔= xxx

f) 1)( 2 ++= xxxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

g) 
25

7)( 2 −
=

x
xf  función racional }5,5{}025/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

5   ò    52525025 22 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

h) 
1

1)( 4 −
=

x
xf  función racional }1,1{}01/{)( 4 −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

1   ò    11101 444 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

i) 62)( 5 +−= xxxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

j) 
43

2)( 2

7

+−
−

=
xx

xxf  función racional ℜ==+−−ℜ=→ }043/{)( 2 xxxfDom  

realsolución    existe   no
2

16930432 =
−±

=⇔=+− xxx

 k) 2)1(
2)(
+
−

=
x

xxf  función racional }1{}0)1/({)( 2 −−ℜ==+−ℜ=→ xxfDom

10)1( 2 −=⇔=+ xx  



l) 96)( 49 +−= xxxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

m) xxxxf 65)( 23 +−=  función polinómica ℜ=→ )( fDom

n) 42)( −= xxf  función radical con índice par ),2[}042/{)( +∞=≥−ℜ∈=→ xxfDom

),2[242042 +∞∈⇔≥⇔≥⇔≥− xxxx

o) 
x

xf
−

=
1

3)(  función racional }1{}01/{)( −ℜ==−−ℜ=→ xxfDom

p) 3 2)( −= xxf  función radical con índice impar ℜ=−==→ )2()( xyDomfDom

q) 2)( −= xxf  función radical con índice par ),2[}02/{)( +∞=≥−ℜ∈=→ xxfDom

r) 
2

1)(
−

=
x

xf  función radical con índice par ),2(}02/{)( +∞=>−ℜ∈=→ xxfDom

Nota: El radical aparece en el denominador por eso el radicando ha de ser estrictamente mayor que 0. 

s) 
3 2

1)(
−

=
x

xf  función radical con índice impar }2{)( −ℜ=→ fDom  

Nota: El denominador no puede ser 0 202023 ≠⇔≠−⇔≠−⇒ xxx  

t) 
4

1)( 2 −
−

=
x
xxf  función racional }2,2{}04/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

2   ò   24404 22 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

u) 
16
4)( 2

2

+
−

=
x

xxxf  función racional ℜ==+−ℜ=→ }016/{)( 2xxfDom

realsolución      tieneno  16016 22 ⇒−=⇔=+ xx  

v) 4 216)( xxf −=  función radical con índice par ]4,4[}016/{)( 2 −=≥−ℜ∈=→ xxfDom

016 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥− x



Ceros 

4   ò   41616016 22 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx

w) 3 216)( xxf −=  función radical con índice impar ℜ=−==→ )16()( 2xyDomfDom

x) 
x

xxf 1)( −
=  función radical con índice par







 ≥

−
ℜ∈=→ 01/)(

x
xxfDom

01 :inecuación laresolver  que Tenemos ≥
−
x

x

Ceros Polos 
101 =⇔=− xx 0=x

),1[)0,()(  Por tanto, +∞∪−∞=fDom  

y) 3
1)(

x
xxf −

=  función radical con índice impar }0{1)( −ℜ=





 −

==→
x

xyDomfDom  

z) 
642

53)( 2 −−
+

=
xx

xxf  función racional }3,1{}0642/{)( 2 −−ℜ==−−−ℜ=→ xxxfDom  













−=
−

=

=
+

=

=
±

=
+±

=⇔=−−

1
4

84

3
4

84

4
644

4
481640642 2

x

x

xxx

2. Halla el dominio de definición de las siguientes funciones:

a) 8)( 3 −−= xxxf   función polinómica ℜ=→ )( fDom

b) 
x

xf 1)( =  función radical con índice par ),0(}0/{)( +∞=>ℜ∈=→ xxfDom

Nota: El radical aparece en el denominador por eso el radicando ha de ser estrictamente positivo. 



c) 
3

1)(
x

xf =  función radical con índice impar }0{)( −ℜ=→ fDom  

Nota: El radical aparece en el denominador por eso no puede ser 0 

d) 5 2 1)( −= xxf  función radical con índice impar ℜ=−==→ )1()( 2xyDomfDom

e) 
5 2 1

1)(
−

=
x

xf  función radical con índice impar }1,1{}01/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

Nota: El radical aparece en el denominador por eso no puede ser 0 

1110101 225 2 ±≠⇔±≠⇔≠⇔≠−⇔≠− xxxxx  

f) 
4 29

1)(
x

xf
−

=  función radical con índice par }09/{)( 2 >−=→ xxfDom  

(Nota: El radical aparece en el denominador por eso el radicando ha der ser estrictamente mayor que 0) 

09 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 >− x  

Ceros 

3   ò   39909 22 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

)3,3()(  Por tanto, −=fDom  

g) 2

3

1
85)(
xx

xxf
++
−

=  función racional ℜ==++−ℜ=→ }01/{)( 2 xxxfDom  

realsolución    existe   no
2

413012 =
−±

=⇔=++ xxx

h) 826)( 3 +−= xxxf   función polinómica ℜ=→ )( fDom

i) 826)( +−= xxxf   ),0[)()( +∞===→ xyDomfDom

j) 
73

232)( 2 +−
+

=
xx

xxf  función racional ℜ==+−−ℜ=→ }073/{)( 2 xxxfDom  



realsolución    existe   no
6

8411073 2 =
−±

=⇔=+− xxx  

k) 45)( 2 +−= xxxf  función radical con índice par }045/{)( 2 ≥+−ℜ∈=→ xxxfDom

045 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥+− xx

Ceros 









=

=
=

±
=

−±
=⇔=+−

1

4

2
35

2
162550452

x

x
xxx

),4[]1,()(  Por tanto, +∞∪−∞=fDom  

l) 2
3)(

−
+

=
x
xxf  función radical con índice par







 ≥

−
+

ℜ∈=→ 0
2
3/)(

x
xxfDom

0
2
3 :inecuación laresolver  que Tenemos ≥

−
+

x
x  

Ceros   Polos 
303 −=⇔=+ xx 202 =⇔=− xx  

),2(]3,()(  Por tanto, +∞∪−−∞=fDom  

m) 
1
2)(

+
−

=
x
xxf función radical con índice par







 ≥

+
−

ℜ∈=→ 0
1
2/)(

x
xxfDom

0
1
2 :inecuación laresolver  que Tenemos ≥

+
−

x
x

 

Ceros                Polos 

202 =⇔=− xx 101 −=⇔=+ xx  



),2[)1,()(  Por tanto, +∞∪−−∞=fDom

n) 
4
1)(

−
+

=
x
xxf

⇒=
)(
)()(  Como

xh
xgxf (Valores de x en los que g y h están definidas a la vez excepto aquellos en los que h 

se anula) 

 ),1[}01/{Dominio1 +∞−=≥+ℜ∈=→+= xxxy

 ℜ=→−= Dominio4xy

 404 ≠⇔≠− xx

  ),4()4,1[)(  Por tanto, +∞∪−=fDom  

o) 
3

2

6
4)(

−
−

=
x
xxf

⇒=
)(
)()(  Como

xh
xgxf (Valores de x en los que g y h están definidas a la vez excepto aquellos en los que h 

se anula) 

 ),2[]2,(}04/{Dominio4 22 +∞∪−−∞=≥−ℜ∈=→−= xxxy

04 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥−x

Ceros 

2   ò   24404 22 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

 ℜ=→−= Dominio63 xy

 6063 ≠⇔≠− xx  



),6()6,2[]2,()(  Por tanto, +∞∪∪−−∞=fDom

p) 
1

65)(
4

2

−

+−
=

x
xxxf

⇒=
)(
)()(  Como

xh
xgxf (Valores de x en los que g y h están definidas a la vez excepto aquellos en los que h 

se anula) 

 ℜ=→+−= Dominio652 xxy

 ),1()1,(}01/{Dominio1 44 +∞∪−−∞=>−ℜ∈=→−= xxxy  (La desigualdad es estricta porque el 

denominador no puede ser 0)

Ceros 

1   ò    11101 444 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

),1()1,()(  Por tanto, +∞∪−−∞=fDom  

q) 65)( 2 +−= xxxf  función radical con índice par }065/{)( 2 ≥+−ℜ∈=→ xxxfDom

065 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥+− xx

Ceros 









=

=
=

±
=

−±
=⇔=+−

2

3

2
15

2
242550652

x

x
xxx

),3[]2,()(  Por tanto +∞∪−∞=fDom



r) 3
2

6

44
15)(

+−
+−

=
xx
xxxf función radical con índice impar =








+−
+−

==→
44
15)( 2

6

xx
xxyDomfDom

}2{}044/{ 2 −ℜ==+−−ℜ= xxx  













=
−

=
+

=
±

=
−±

=⇔=+−

2
2

04

2
2

04

2
04

2
161640442 xxx

s) 4
2 65

)7()(
++

+
=

xx
xxxf  función radical con índice par







 ≥

++
+

ℜ∈=→ 0
65

)7(/)( 2 xx
xxxfDom

0
)3)(2(

)7(0
65

)7( :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥
++

+
⇔≥

++
+

xx
xx

xx
xx

 

Ceros Polos 

7    o    00)7( −==⇔=+ xxxx             2     o     30652 −=−=⇔=++ xxxx  

),0[)2,3(]7,()(  Por tanto, +∞∪−−∪−−∞=fDom

t) 81721)( 3 −−= xxxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

u) 32)( 2 +−= xxxf  función radical con índice par ℜ=≥+−ℜ∈=→ }032/{)( 2 xxxfDom

032 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥+− xx

 Ceros 

realsolución      tieneno 
2

12420322 =
−±

=⇔=+− xxx  



v) 
79
97)( 4 +

+
=

x
xxf  función racional ℜ==+−ℜ=→ }079/{)( 4xxfDom  

realsolución      tieneno  
9
7079 44 ⇒−=⇔=+ xx  

w) 
813
97)( 3 −

+
=

x
xxf  función racional }3{}0813/{)( 3 −ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

327
3
810813 333 =⇔=⇔=⇔=− xxxx  

x) 6 238)( xxf +=  función radical con índice par ℜ=≥+ℜ∈=→ }038/{)( 2xxfDom

038 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥+ x  

Ceros 

realsolución      tieneno 
3
8038 22 ⇒−=⇔=+ xx  

y) 
3 9

72)(
x

xxf
−
+

=

⇒=
)(
)()(  Como

xh
xgxf (Valores de x en los que g y h están definidas a la vez excepto aquellos en los que h 

se anula) 

 ℜ=→+= Dominio72xy

 ℜ=→−= Dominio93 xy

 rdenominado  al  anula  porque  dominio  elen    está  no  9   luego 9093 →≠⇔≠− xx

}9{)(  Por tanto, −ℜ=fDom  

z) 
6 9

72)(
x

xxf
−
+

=

 ℜ=→+= Dominio72xy



 )9,(}09/{Dominio96 −∞=>−ℜ∈=→−= xxxy  (mayor estricto porque el radical está en el

denominador y, por tanto, no puede anularse)

)9,()(  Por tanto, −∞=fDom

3. Halla el dominio de definición de las siguientes funciones:

a) 13)( 2 += xxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

b) 1)( 2 −= xxf  (similar al ejercicios 9.k))

Función radical con índice par ),1[]1,(}01/{)( 2 +∞∪−−∞=≥−ℜ∈=→ xxfDom

c) 
1

2)( 2

3

−
−

=
x

xxxf  función racional }1,1{}01/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom

1   ò   11101 22 =−=⇔±=⇔=⇔=− xxxxx  

d) 
52

3)(
+
−

=
x
xxf  función racional 







−−ℜ==+−ℜ=→

2
5}052/{)( xxfDom

2
552052 −=⇔−=⇔=+ xxx

e) 
23
34)( 2

2

++
+−

=
xx
xxxf

Función radical con índice par








≥
++
+−

ℜ∈=→ 0
23
34/)( 2

2

xx
xxxfDom

0
)1)(2(
)3)(1(0

23
34 :inecuación laresolver  que Tenemos 2

2

≥
++
−−

⇔≥
++
+−

xx
xx

xx
xx

Ceros  Polos 

3    o    10342 ==⇔=+− xxxx 1     o     20232 −=−=⇔=++ xxxx  

),3[]1,1()2,()(  Por tanto, +∞∪−∪−−∞=fDom

f) 
9
4)( 2

2

−
−

=
x
xxf



⇒=
)(
)()(

xh
xgxf (Valores de x en los que g y h están definidas a la vez excepto aquellos en los que h se 

anula) 

 ),2[]2,(}04/{Dominio4 22 +∞∪−−∞=≥−ℜ∈=→−= xxxy

 ℜ=→−= Dominio92xy

 3092 ±≠⇔≠− xx

⇒anteriores scondicione las dascumplen to que reales números de conjunto el es dominio El
),3()3,2[]2,3()3,()( +∞∪∪−−∪−−∞=⇒ fDom

g) 3
3 2

1)(
xx

xf
−

=  función radical con índice impar =







−
==→

xx
yDomfDom

2
1)( 3

}2,0{}02/{ 3 ±−ℜ==−−ℜ= xxx  









±=⇔=−

=
⇔=−⋅⇔=−

202

0
0)2(02

2

23

xx

x
xxxx

h) 
99
846)( 23

23

+−−
++−

=
xxx
xxxxf  función racional }099/{)( 23 =+−−−ℜ=→ xxxxfDom

09923 =+−− xxx  

          9        9      1      1 −−

   9     0         1        −+
       0       9      0         1 −









±=⇒=−

=⇒=−
⇔=−⋅−⇔=+−−

309

101
0)9()1(099

2

223

xx

xx
xxxxx

}3,0,3{)(  Por tanto, −−ℜ=fDom  

i) 
62

34)(
2

+
+−

=
x

xxxf

⇒=
)(
)()(

xh
xgxf (Valores de x en los que g y h están definidas a la vez excepto aquellos en los que h se 

anula) 

 ),3[]1,(}034/{Dominio34 22 +∞∪−∞=≥+−ℜ∈=→+−= xxxxxy

 ℜ=→+= Dominio62xy

 rdenominado  al  anula  porque dominio al pertenece  no   3  luego3062 −→−≠⇔≠+ xx

1



El dominio lo constituyen los números reales que cumplen todas las condiciones anteriores. 

),3[]1,3()3,()(  Por tanto, +∞∪−∪−−∞=fDom  

j) 
1

)( 2 −
=

x
xxf  función racional }1,1{}01/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom

k) 
23

12)( 2 +−
+

=
xx

xxf  función racional }2,1{}023/{)( 2 −ℜ==+−−ℜ=→ xxxfDom  

2   ò   10232 ==⇔=+− xxxx  

l) 1)( 2 +−= xxxf  función polinómica ℜ=→ )( fDom

m) 
22

3)( 23

2

+−−
−

=
xxx

xxf  función racional }022/{)( 23 =+−−−ℜ=→ xxxxfDom  

022 23 =+−− xxx  

          2        1      2      1 −−

   2     1       1        −−+
       0       2      1       1 −−









=−=⇒=−−

=⇒=−
⇔=−−⋅−⇔=+−−

2    o    102

101
0)2()1(022

2

223

xxxx

xx
xxxxxx

}2,1,1{)(  Por tanto, −−ℜ=fDom  

n) 
4

)( 2 +
=

x
xxf  función racional ℜ==+−ℜ=→ }04/{)( 2xxfDom

realsolución    existe   no404 22 ⇒−=⇔=+ xx  
Las apartados siguientes o), p), q), r), s) y t) son similares a los apartados 9.k) y 9.l) 

o) 2)( −= xxf  función radical con índice par ),2[}02/{)( +∞=≥−ℜ∈=→ xxfDom

p) 2)( 2 −−= xxxf  función radical con índice par

),2[]1,(}02/{)( 2 +∞∪−−∞=≥−−ℜ∈=→ xxxfDom  

q) 222)( 2 −−= xxxf  función radical con índice par

),22[]22,(}0222/{)( 2 +∞+∪−−∞=≥−−ℜ∈=→ xxxfDom

1
















−=
−

+=
+

=
±

=
+±

=⇔=−−

22
2

422

22
2

422

2
422

2
882202222 xxx

r) 43)( 2 +−= xxxf  función radical con índice par ]4,1[}043/{)( 2 −=≥+−ℜ∈=→ xxxfDom

s) 
4

1)( 2 −
−

=
x
xxf  (similar a 9.s)) 

Función radical con índice par ),2(]1,2(0
4

1/)( 2 +∞∪−=






 ≥

−
−

ℜ∈=→
x
xxfDom  

0
4

1 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 ≥
−
−

x
x

 

(No lo desarrollo con detalle porque ya hemos resuelto muchas inecuaciones de este tipo) 

t) 5)3)(1()( −−= xxxf  función radical con índice par  

),3[]1,(}0)3)(1/({)( 5 +∞∪−∞=≥−−ℜ∈=→ xxxfDom  

0)3)(1( :inecuación laresolver  que Tenemos 5 ≥−− xx

u) 32)( −+= xxf ℜ=→ )( fDom

v) 3
1

)(
x

xxf
−

=  función radical con índice impar }1,1{
1

)( −−ℜ=










−
==→

x
xyDomfDom  

}1,1{}01/{
1

−−ℜ==−−ℜ=










−
= xx

x
xyDom  

1101 ±=⇔=⇔=− xxx  

w) 
2

2)(
−

=
x

xf }2{
2

2)( −ℜ=







−
==→

x
yDomfDom  

x) 
2

2)(
−

=
x

xf }2,2{}02/{)( −−ℜ==−−ℜ=→ xxfDom  

2202 ±=⇔=⇔=− xxx  

y) 
xx

xxf
−
−

= 2

1)( }1,0,1{}0/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxxfDom  











==⇒≥=−

−==⇒<=+
⇔=−

1    o   00     si    0

1    o   00    si    0
0

2

2

2

xxxxx

xxxxx
xx

z) 24
1)(

xx
xxf
−
−

= }4,0,4{}04/{)( 2 −−ℜ==−−ℜ=→ xxxfDom  









==⇒≥=−

−==⇒<=−−
=









≥=−

<=−−
⇔=−

4      o    00      si          04

4     o     00     si       04

04     si       04

04   si    04
04

2

2

2

2

2

xxxxx

xxxxx

xxx

xxx
xx

4. Halla el dominio de definición de las siguientes funciones:

a) )23ln()( 2 +−= xxxf  ),2()1,(}023/{Dominio 2 +∞∪−∞=>+−ℜ∈=→ xxx

023 :inecuación laresolver  que Tenemos 2 >+− xx  

Ceros 

1

2
13

2
8930232








±

=
−±

=⇔=+− xxx

),2()1,()(    Por  tanto +∞∪−∞=fDom
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