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1 -1 m
Se considera lamatriz A= 0 2 -3 |, con mun parametro real.
m 1 1

a) ¢Para qué valores del pardmetro m existe la matriz inversa de A?.
b) Para m =2, resuelva la ecuacién matricial X -A-A*=1,.

SOCIALES I1. 2021 JUNIO. EJERCICIO A2

RESOLUCION

a) Calculamos el determinante de A.

1 -1 m
|A|=]0 2 -3|=2+3m-2m®+3=-2m*+3m+5=0=>m=-1 ; m:g
m 1 1

Luego, la matriz A tiene inversa para todos los valoresde m=—-1 y m# g .

b) X -A-AZ=1,= X -A-A —AZ A= AT X A=A = X =A1+A

Calculamos la inversa

5 -6 -4 5 3 -1
3 -3 -3 6 -3 3 > 4 1
a1 3 2) (-4 -3 2) _2 » i
| Al 3 3 4 )
-z 1 =
3 3
Luego:
5 1 8 5
> 1 -z ° 0 =
3 3 1 -1 2 3 3
X=A'+A=|-2 -1 1|40 2 -3|=[-2 1 -2
4, 202 101 2., 5
3 3 3 3
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1 0 1 10 2 1
Se consideran las matrices A={0 1 0| ; B=(1 1 -1| ; C=|-3
1 0 1 2 1 0 1

a) Calcule A% A% A*ydeduzca laexpresionde A", con n un nimero natural

b) Razone si existe la inversa de la matriz B.

c) Razone si la ecuacion matricial B- X =C tiene solucion y resuélvala en caso de que sea
posible.

SOCIALES I1. 2021 RESERVA 1. EJERCICIO A2

RESOLUCION

a)
1 0 1)(1 0 1 2 0 2
A?=|0 1 O} 01 0} {0 1 O]
1 0 1)1 0 1 2 0 2
2 0 2)(1 0 1 4 0 4 22 0 2°
=A% A= [O 1 OJ 0 1 OJ—LO 1 O}— 0O 1 0
2 0 2/{1 01 4 0 4 22 0 2°
2 0 2)Y(2 0 2 8 0 8 2° 0 2°
AAZ[ 0[010[010—010
2)\2 0 2 8 0 8 22 0 2°
2n—1 2n—l
Luego, A" = 0 1 0
2" 0 2"
b) Calculamos el determinante de B
10 2
B|=|1 1 -1|=2-4+1=-1#0= Sitiene inversa
2 1 0

c) Como B tiene inversa, la ecuacion matricial tiene solucion
B-X=C=B 'B-X=B'C=X=B"'.C

Calculamos la matriz inversa de B
t

1 -2 -1 1 2 -2
2 -4 -1 |-2 -4 Lo
|9y -2 3 1) (-1 -1 1) | _
B = - - - 2 4 -3
B| -1 -1
1 1 -1
1 -2 2)( 1 7

X=B*'C=| 2 4 -3||-3|=|-13
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Se consideran las matrices A:[G 8] , Bz(3 3} y C=(1 2)

a) Calcule el valor del pardmetro a para que la matriz A no tenga inversa.

b) Para a= 3, resuelva la ecuacién matricial X-A—-X-B=C

c) Para a=3, compruebe que A?=11-A yexprese A® en funcion de la matriz A.
SOCIALES II. 2021 RESERVA 2. EJERCICIO A2

RESOLUCION

a) Calculamos el determinante de la matriz A.

4
|A|:‘ g =8a-24=0=a=3

a
6
La matriz A no tiene inversa para a =3, ya que su determinante vale 0.

b) Resolvemos la ecuacion matricial X -A—X-B=C para a=3

X-A-X-B=C=(a b)-(z ;‘j-(a b)-[g 3:(1 2)=

a+3b=1

= (3a+6b 4a+8b)-(2a+3b 2a+3b)=(1 2)=
2a+5b=2

}:azl;bzo

Luego, X =(1 0)
¢) Comprobamos si A?=11-A, para a=3
, (3 4)(3 4 33 44
A f— . =
6 8)(6 8 66 88
3 4 33 44
11-A=11. =
6 8 66 88
Luego, si es cierto

Calculamos A? en funcién de A

A® =A% A%.-A%.A*=11A-11A-11A-11A=11"-A* A =11° - 11A-11A=11° - A% =
=11°-11A=11"-A
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Se considera la ecuacion matricial (1OI3 - A)- X =B, donde A=

N AN
N N
o1 O O

con tres filas y una columna.
a) Razone qué dimension ha de tener la matriz X.

que?.
c) Resuelva dicha ecuacién matricial si B=(5 20 -3) "
SOCIALES 11. 2021 RESERVA 3. EJERCICIO A2

y B es una matriz

b) ¢ Tiene solucién la ecuacion matricial anterior para cualquier matriz B de orden 3x1?. ¢Por

RESOLUCION

8) (101, = A) g5 X gy =By =>M=3; n=1

(m,n)

Luego, la matriz X es de orden 3x1.

10 0 O 210 X 8 -1 0)(x
b) (101,-A)-X=B=>|[ 0 10 0 |-|4 2 Of||y|=|-4 8 O||y|=B=C-X=B
0 0 10 2 25 z -2 -2 5)\z
8 -1 0
Como el determinante de lamatriz C=| -4 8 0] es:
-2 -2 5
8 -1 0
IC|=]-4 8 0|=320-20=300+ 0= Lamatriz C tiene inversa, luego:
-2 -2 5

C-X=B=X=C'.B

Por lo tanto, la ecuacion siempre tiene solucion para cualquier matriz B.

8 -1 0)(x 5 8x—y=5
-4 8 0-|yl|=| 20|= -4x+8y=20=>x=1;y=3;z=1
-2 -2 5)\z -3 —2X—-2y+52=-3
1
Luego, lamatriz Xes: X =| 3
1
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Se considera la matriz A=[ 1]
a) Calcule A®y (At)so
b) Calcule (A + A)”

c) Resuelva la ecuacion matricial (At + Iz)- X=A'-1,

SOCIALES II. 2021 RESERVA 4. EJERCICIO Al

RESOLUCION

. , ( 1 OJ( 10 ( 1 Oj
-2 1)\-1 1 -3 1
ni_pz e [ L O (10 (10
-2 1)\-2 1 -4 1
Luego, A“O:[ . Oj
-40 1
(At)SO_(ASO)I_ 1 0 t_ 1 _30
- =30 1) (o 1

0
b) Calculamos la matriz inversa de A =( 1 J
11 (10
A,1:(Ad)‘: 01 \11) (10
A| 1 1 11
10 10 10 10 2 0)(2 O
(A 4A) =(A 4A) (A4 A)= 4 - + - : -
11)(-11 11)(-11 0 2){0 2
c) Resolvemos la ecuacion matricial
. . 1 -1) (1 0))(a b 1 -1y (10
(At+1,)- X =A"-1,= + : = - =N
0 1) (0 1 c d 0 1) (01
2a—c=0
2 -1 b 0 -1} 2b-d=-1
= |8 = = :>a=0;b=—1;c=0;d=0
0 2)\lc d 0 0 2c=0 2
2d =0
1
Luegoa X= O _E
0 O
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Se considera la matriz A=

b) Para a=1, calcule la inversa de A

SOCIALES I1. 2021 JULIO. EJERCICIO Al

a) Determine para qué valores del pardmetro a, la matriz A tiene inversa.

c) Para a=1, resuelva la ecuacion matricial A-X =B",siendo B=(0 1 -1).

RESOLUCION

a) Calculamos el determinante de A.

|Al=

o N
N O -
D N O

Tiene inversa para todos los valores de a = —8

b) Calculamos la inversa para a=1

-4 -1 2 -4 -1 2
-1 2 -4 -1 2 -4
A,1_(A“)‘_ 2 -4 -1) 2 -4 -1
| Al -9 -9
) AX=B'=>A A X=A"B'=X=A1B"
4 1 2
9 9 9|/,
X=A'l.B!= 1 _E ﬂ 1
9 9 9 1
2 4 1
9 9 9

=—a-8=0=>a=-8
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