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0 0 m 100
Considera las matrices A=fm 0 0| y B=(0 0 1
0O m O 010

a) Determina para qué valores de m existe la inversa de la matriz A.
b) Para todo m = —1, resuelve, si es posible, la ecuacion A- X+ X =B

MATEMATICAS I1. 2023. JUNIO. EJERCICIO 6

RESOLUCION

a) La matriz A tiene inversa si su determinante es distinto de cero, luego:

0 0 m
|A|l=lm 0 0|=m°’=0=>m=0
0O0m O

Por lo tanto, la matriz A tendra inversa para todos los valores de m=0.

b) Resolvemos la ecuacion matricial y calculamos la matriz X.
A-X+X=B=(A+1)-X=B= A+ (A+1)- X =(A+1)"'B=X=(A+1)"'B

0 0 m 1 00 1 0 m
Calculamos la matriz A+I={m 0 O |+(0 1 O|=lm 1 O
0m O 0 0 1 0O m 1
Calculamos su inversa
1 -m m 2 1 m2 —-m
m 2 1 -m -m 1 m 2
adj yt -m m 2 1 m2 -m 1
(Avy = WAFD) 3 _ : _
|A+1] m®+1 m®+1
1 m 2 m
mi+1  m®+1 m’+1
|.m 1 m?
mi+1 m’+1 mi+1
m 2 m 1
m+1 md+1 md+1
Calculamos la matriz X.
1 2 ~m 1 ~ 2
m3+1 m3+1 md+1 10 0 m3+1 m3+1 m3+1
_ m 1 m 2 m m 2 1
X =(A+1)'B=| - 40 0 1|=
( ) m3+1 m®+1 m3+1 m3+1 m3+1 m3+1
, 010 .
m _.m 1 m 1 m
m3+1 m®+1 m3+1 m3+1 m3+1 m3+1
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1 2m -1 1 -1 3
Considera las matrices: A= 3 0 =2 y B=|0 2 1
-3m 1 2 2 5 4

a) Determina los valores de m para los que la matriz A tenga inversa.

b) Calcula para m=1, si es posible, la matriz X tal que A-X =B", donde B' denota la matriz
traspuesta de B.

MATEMATICAS I1. 2023. RESERVA 1. EJERCICIO 6

RESOLUCION

a) Calculamos el determinante de A

1 2m -1 3+2\/§
|Al=| 3 0 -2|=12m’-12m-1=0=m= _6
-3m 1 2
L 3+23
Luego, tiene inversa para los valores de m = 6\/_
b) Calculamos la inversa de A para m=1.
2 0 3) (2 -5 -4
-5 -1 -7 0 -1 -1
AY |24 -1 —6) |3 -7 —6) [72°
(a)yt=A) _ = =l 011
|A| -1 -1
-3
Despejamos la matriz X: A-X =B'= X =A".B'
Calculamos la matriz X.
-2 5 10 2 5 14 37
X=A"B'=| 01 1|-1 2 5|=[2 3 9
-3 7 31 4 8 20 53
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Considera la matriz A=

o O O
o O o

a) Calcula A™

b) Calcula, si es posible, la matriz inversa de 1+ A+ A?, donde | denota la matriz identidad de
orden 3

MATEMATICAS Il. 2023. RESERVA 2. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a)
0 a -b)(0 a -b 0 0 ab
A’=l0 0 b|{0 O b|=|0 0 O
00 0/lO0O O 00 0
0 a -b)(0 0 ab 000
A3=[OO b-{000=000
00 00 0 000
000
Luego: A =A*-A*.A*.A=|0 0 O
000
b)
1 00 0 a -b 0 0 ab 1 a ab-b
B=I+A+A*’={0 1 0|+/0 0 b|+|0 0 0|={0 1 b
001 (00 O 00 0)loo0o 1
1 (1 —a b
" a_ 1 -b “a b
gi_(B) _ b -b 1) 0 0 1=0 L b
| B 1 1
0 0 1
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m+1 1 m-1 0
Sean las matrices A=| 1 1 1 , B=|0

m-1 1 m+1 2
a) Calcula m para que la matriz A tenga inversa.

N O b
P AN

<

O

1
P O O
© r O
© o -

. : - o1
b) Para m =0, resuelve, si es posible, la ecuacion matricial =A-X+C*=B

MATEMATICAS Il. 2023. RESERVA 3. EJERCICIO 5

RESOLUCION

a) La matriz A tiene inversa si su determinante es distinto de cero, luego:

m+1 1 m-1
|A|= 1 1 1 [=4m-4=0=>m=1
m-11 m+1

Por lo tanto, la matriz A tendra inversa para todos los valores de m=1.

b) Resolvemos la ecuacién matricial y calculamos la matriz X.

%A-X+C4=B:>A-X=2(B—C4):>X=2Al-(B—C4)
-1
Calculamos lainversade A=| 1 1 1
-1 1
0o -2 2 0 -2 2
-2 0 -2 -2 0 -2
adiyt _ _ 0 -1
A‘1=(A)= 2 -2 O: 2 -2 0=11 !
|A| -4 -4
-1 1
0 0 1)(0 0 1 100
Calculamos C*: C?=/0 1 0|0 1 0|=(0 1 O|=I=C*=1I-1=
1 00)1 00 0 01
Calculamos la matriz X.
X=2A"-(B-C*)=
0 1 -1)(0 4 2 1 00 -1\ (-1 4 2 -2 -3 4
=21101004—01 = 0O 1| 0 -1 4|=| 1 6 2
2—110221 0 01 -1 1 0 2 2 0 1 -5 2
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2 -1 -2
. -1 0 -1 _ :
Dadas las matrices A=|-2 3 1| y B= 3 .1 = , calcula, si es posible, la
6 1 3

matriz X que verifica la ecuacion 3X —B'= AX , siendo B' la matriz traspuesta de B
MATEMATICAS I1. 2023. RESERVA 4. EJERCICIO 5

RESOLUCION

Despejamos la matriz X: 3X —B' = AX =3X —AX =B'= (3l —A)X =B' = X = (3| - A) "!-B!

Calculamos la matriz
300 2 -1 -2 1 1 2
C=31-A=|0 3 0|-|-2 3 1|=| 2 0 -1
0 0 3 6 1 3 -6 -1 0

Calculamos la inversa
t

-1 6 -2 -1 -2 -1
-2 12 -5 6 12 5
cdy |-1 5 -2 2 5 ) [ 2
C‘lz( C) = 1 = 1 =l 6 12 5
C| 2 -5 -2
Calculamos la matriz X
-1 -2 -1 -1 -3 2 0
X=@Bl-A)'B'=| 6 12 5| 0 -1|=/-11 -5
-2 -5 -2)(-1 5 4 1
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Sealamatriz A=|1 1 1| el lamatrizidentidad de orden 3.
111

a) Halla los valores de m para que la matriz A—m | no tenga inversa.
. : 1
b) Halla x, distinto de cero, para que A— x| sea la inversa de la matriz —(A-1)
X

MATEMATICAS Il. 2023. JULIO. EJERCICIO 5

RESOLUCION

111 m 0 O 1-m 1 1
a) Calculamos la matriz A-ml={1 1 1|-|0 m O|=/ 1 1-m 1
111 0 0 m 1 1 1-m
Calculamos su determinante
1-m 1 1
|A-ml|=| 1 1-m 1 |[=-m’+3m*=0=m=0;m=3
1 1 1-m
Luego, lamatriz A—m 1 no tiene inversa para m=0 y m =3, ya que su determinante vale 0.
o 11
X X
. . 1 1 1
b) Calculamos la inversa de la matriz B==(A-1)=|= 0 =
X X X
11
- =0
X X
Calculamos su inversa
1 1 1Y 1 1 1
X2 X2 X X2 x2 X
iy 1 111
x? x? x? x? x? x? XX X
11 111 12 2 2
B—l: (B adj)t _ X2 X2 X2 _ X2 X2 X2 _ 5 _5 5
B 2 2 2 2 2
X X XXX
2 2 2
oo x X
1-x 1 1 2. 2 2] X
A-xl= 1-x ) N 2 o x=2
2 2 2 X
1 1-x 1=—
X X 2
2 2 2
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