EXAMEN — Ecuaciones e inecuaciones

Ejercicio 1. (1 pto.)

Resuelve las siguientes ecuaciones de segundo grado incompletas:
a)2x?—-98=0

b) 4x% + 40x = 0

b = 0;despejar directamente

98
a)2x2—98=0rx2x2=98=>x2=7=49

= X = V49 =>Dos soluciones: Xy = =7 y X5, =7

Comprobacién: x;, =-7©2(-7)?-98=0< 98-98=0
X, =72(7)2-98=0 98—-98 =0

¢ = 0;sacar factor comun

b)4x2+40x=>4x(x+10)=>{ x =0 {xx=0

(x+10)=0""1x = —10

Dos soluciones: x; =0 y X, = —10

Comprobacién: x;, =024(0)2+40:0=0 0=0
X, =—1024(-10)2+40--10=0< 400—-400=0=0=0

Recuerda que la ecuacion es incompleta cuando en la expresion
ax?+bx+c=0= b=006c =0 yse puede resolver mediante despeje

o factorizacion.

Ejercicio 2. (1 pto.)
Resuelve las siguientes ecuaciones:
a)x?+2x—-8=-2(x+3)+10

b X—6
)ZX—S

= —Xx



Recuerda que las ecuaciones de sequndo grado son de la forma:
ax?+ bx + ¢, cona # 0. Y se resuelven mediante la férmula:

b +VB7 —dac

2a
Se simplifica la expresién al mdximo hasta tener la forma ax? + bx + ¢ =

0 y se aplica la formula. Recuerda que al pasar un término al otro lado de
la igualdad pasa realizando la operacion inversa; es decir, si estd sumando
pasa restando, o si estad dividiendo pasa multiplicando, y viceversa.

X =

a)x?+2x—8=-2(x+3)+10=>x*+2x—8=-2x—6+ 10>
X°+2x—842x+6—-10=0=2x%>4+4x—12=0  Aplicando férmula

_—b*VbZ—dac —4+./42-4-1(-12) —-4+64 —4+8
B 2a B 2-1 So2-1 2
Dos soluciones: Xy = —6 y X, = 2

X

Comprobacion:

X, =6 (—-6)2+2(-6)—8=-2(-6+3)+10=36—-12-8=6+10
< 16 =16

X, =2 (2)24+2-2-8=-22+3)+104+4-8=-2-5+10 0=0

X—6
2Xx—5
> x—6+2x2—5x=0=2x>—4x—6=0  Aplicando formula

b) =—x=>x—6=—-x(2x—5)=>x—6 = —2x% + 5x

_ —bxVbZ—4ac —(-H+ (D2 —-4-2(-6) 4+V64

X =

2a 22 22
48
4
Dos soluciones: x; = =1y X, =3

Comprobacién:

-1-6 -7 _

X1:_1 7



3—6 -3
X, =3& mz—&)@ m=—3@—3=—3
Ejercicio 3. (2 pto.)
Resuelve estas ecuaciones:
a) (x?+3x—4)(x+2)x=0
b)Vx+5—-3 =x
a) (x> +3x—4)(x+2)x=0
La ecuacion factorizada se resuelve haciendo cada factor igual a O.
x2+4+3x—4 =0 Aplicando férmula
_—b+vbZ—4ac —-3+32-4-1(—4) -3+V25 -3+5
2a 2-1 2-1 2

X

X1=—4VX2=1
Xx+2=0>x3=-2

Xy = 0
Comprobacion:
X, =—4& ((—4)2 +3(—4) -4 (—4+2)(-9) =0 (0)(-2)(-4) =0 0=0
X, =1 ((1)2 +3(D)-49HA+2)(H=0(0)B)D)=00=0
x3=—-2((-2)2+3(-2)-2)(-2+2)(-2) =0 (-4 (0)(-2) =0 0=0
x,s =0 ((0)2+3(0)—0)(0+2)(0)=0< (0)(2)(0)=0 0=0

Aislar el radical Elevar al cuadrado para eliminarlo

) VX+5-3=x >Vx+5=x+3= (VX+5) =(x+3)>2

5X+5=xX>4+6x4+9=2x*4+6x4+9—-x—-5=0=2x>+4+5x+4=0

_—b*VvbZ—4ac —-5+.52-4-1(4) -5+V9 -5+3
a 2a a 2-1 o212

X

Xy = —4 y x, = —1 soluciones posibles



Comprobacién:

X, =—4©V-4+5-3=—-4+1-3=—-4 -2 # —4noesvalida
X, =—1V/-1+5-3=-1©+V4-3=-1e —-1= -1 vilida
Solo una solucién: x = —1

Para resolver la ecuacion con radical, hay que aislar el radical, elevar al
cuadrado para eliminarlo, resolver la ecuacidon resultante y por ultimo
comprobar soluciones. En estos casos siempre hay que comprobar la
solucidn pues existe una tendencia a que alguna de las posibles soluciones
no sea vdlida para el radical.

Ejercicio 4. (2 ptos.)
Resuelve el siguiente sistema de ecuaciones utilizando el método que consideres mds adecuado:

{ y=3—x
2x —4y =6

Método de sustitucion
{ y=3—X
2Xx —4y =6

La y ya esta despejada en la primera ecuacion, sustituir en la segunda
ecuacion:

2x —4(3—x)=6=22x —12+4x=6=22x +4x=6+12=>

18
6x=18z>x=?=3

Sustituyendo x = 3 en la primera ecuaciéon:y =3 —-x=3-3 =0

0=3-3 @{O=O

Comprobacion: {2_ 3—4-0=6 6= 6

Solucion: (3;0)



Ejercicio 5. (2 ptos.)

Resuelve el siguiente sistema de ecuaciones no lineales, emplea el método que consideres mas
adecuado:

{x2+y2=20
x2—y2=12

Método de reduccion

x2 +y? = 20
Sumando {XZ _ y2 — 12
32
2x2 =32=>X2=7=16=>X=i\/16 >x, = —4
X2 = 4‘
Sustituyendo x; = —4 en la primera segunda ecuacion:

(-4)?2-y?=12=16-12=y?’=sy=+Vd=y, =-2;y, =2
Sustituyendo x, = 4 en la primera segunda ecuacion:
4)?2—-y2=12216-12=y2’y=+Vday, =-2;y, =2

Se obtienen cuatro soluciones para el sistema de ecuaciones:

= (—4;-2);(—4;2); (4,-2); (4;2)

Los sistemas de ecuaciones no lineales son aquellos que tienen una o dos
ecuaciones que son no lineales y se resuelven esencialmente de igual modo
a los lineales.

Si hay raices o incognitas en el denominador pueden aparecer soluciones
falsas al sistema y en esos casos es necesario comprobar todas las
soluciones en el sistema inicial.

Ejercicio 6. (2 ptos.)
Resuelve el sistema de inecuaciones:

{2—y>8—4y
2y+1>=3y—4



{2—y>8—4y
2y+1=3y—4

Se resuelve cada inecuacidon de forma independiente. La solucidn es un
intervalo donde se hace cierta la desigualdad.

2—-y>8—-—4y=>—-y+4y>8-23y>6=>y>2

0 1 2 3 4 5 6
2y+1=23y—4=2y—-3y=>—-4—-1=>-y=>-5

Al multiplicar o dividir los dos miembros de una inecuacién por un
numero negativo, la desigualdad cambia de sentido: y < 5

0 1 2 3 4 5 6

La solucién del sistema son los valores que cumplen ambas inecuaciones:

0 1 2 3 4 5 6

Solucién: 2 <y <5
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