[2 puntos] Partiendo de que X y o son angulos desconocidos, contesta a las siguientes cuestiones:

COS X
a) Elangulo X se encuentra en el segundo cuadrante. Se sabe ademds que = _§ . Hallar el valor exacto,

5

racionalizado y simplificado de SenX y de tgXx.

b) Sea =5,y 0°<a <90°. Hallar el valor exacto, racionalizado y simplificado de Sena. y de COSaL .

tg2a

2
[2 puntos] Supongamos que O es un angulo desconocido del primer cuadrante, tal que COSa = g . Calcula, de

manera razonada, el valor exacto de las siguientes razones trigonométricas:

a) tg(—a) ; b) cos(180°—ar)

[2 puntos] El lado desigual de un triangulo isésceles mide 20
metros y el angulo opuesto 74°. Calcula la longitud de los
lados iguales y la superficie del tridngulo. Utiliza un dibujo
para hacer el problema.

[2 puntos] Desde un punto B que estd en la base de una
montafia, se ve su cima A con un angulo de elevacién de h
60°. Después de caminar hacia arriba un kildémetro hasta C

otro punto C, en direccién hacia la cima, subiendo por un 1 km

plano que forma 30° con el plano horizontal, se observa que ’ 300
B

el dangulo C es de 135°. Hallar la altura de la montafia.
Ayudate de la figura de la derecha.

[1 punto] Demuestra que la siguiente identidad es cierta:

1-cos2x
——————— =2tg’x.
Sen“X+cos 2X

2
[1 punto] Teniendo en cuenta que C0S45°= 7, simplifica todo lo que puedas la expresidn siguiente:

2c0s(45°+a)-cos(45°-a.)
oS 20t '
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Soluciones

1. [2 puntos] Partiendo de que X y o son dngulos desconocidos, contesta a las siguientes cuestiones:

COS X
a) El angulo X se encuentra en el segundo cuadrante. Se sabe ademas que \/g = —g. Hallar el valor exacto,

racionalizado y simplificado de Sen X y de tg X.

2
COS X 1 5 5 5
= _Z = Cc0SX= —£ . Como sen®x+cos? x =1, entonces Senx + —£ =l=sen’Xx+-=1=
J5 3 3 9
) 5 , 4 4 2 sen X
=sen“x=1-—=sen“x=—=>sen x =, /— = —. Finalmente calculamos la tangente: tg X =——-.
9 9 9 3 COS X

2/3 -2 2 25

Entonces: tg X = = = gXx=

B3 A5 B 5

b) Sea = =5,y 0°<a < 90°. Hallar el valor exacto, racionalizado y simplificado de Sena y de COSQL .
ga
4 4 2 4 9
=5=1g° oc——:>tg =—= \/g . Ademas, 1+tg°a=1+—=—
tg’ol f 5 5
1 9 1 5 5
Como 1+tg°a=———===—= :>C0520c:—:>COSOL:£.
cos‘a 5 cos’a 9
Finalmente tgoc:ﬂzsenoc:tgowOSoc:&-—s:ﬁ:nena:g
cosa 5 3 &.3 3

2
2. [2 puntos] Supongamos que O es un angulo desconocido del primer cuadrante, tal que COSQ = g . Calcula, de

manera razonada, el valor exacto de las S|gU|entes razones trlgonometrlcas

sen’ o+ c0s? oo =1=>sen o = +/1—cos oc-,/l—— / :>senoc—

seno. /21/5 V21

=>tga=

tgo = -
¢ coso.  2/5 2

a) Porser o y —aangulos opuestos: tg(—oc) = (S:ZZE_OL; = _CSOZn < —tga= —g.
-0 o

b) Porser a y 180°—a. dngulos suplementarios: COS (1800 —OL) =—Ccoso=——

3. [2 puntos] El lado desigual de un tridngulo isésceles mide 20 metros y el
angulo opuesto 74°. Calcula la longitud de los lados iguales y la superficie del
triangulo. Utiliza un dibujo para hacer el problema.

00553°=E:>a= 10 0:>a=16,62 metros.

a cos53

tg53°= % = h=10-1953°= h=13,27 metros.

Por tanto, el drea A del tridngulo es: A= &23’27 = A=132,7 m.
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4. [2 puntos] Desde un punto B que estd en la base de una
montafia, se ve su cima A con un dngulo de elevacién de
60°. Después de caminar hacia arriba un kildémetro hasta
otro punto C, en direccién hacia la cima, subiendo por un
plano que forma 30° con el plano horizontal, se observa
que el dngulo C es de 135°. Hallar la altura de la montafia.

Ayudate de la figura de la derecha. h
C
En el triangulo ABC, por el teorema de los senos: .
— 1km
- (0] -
AB_ 1 L ag-%eniSS B 2732 km. , 200
sen135° sen15° sen15° B
Por tanto:
h -
sen 60°= 5 = h=AB-sen60°=2,732-5en 60°= h =2,37 km.
1-cos2x
5. [1 punto] Demuestra que la siguiente identidad es cierta: ———— = 2thX .
Sen“x+ cos 2x
1-cos2x 1—(cos’ x—sen’ x) _1-cos’x+sen’x _sen’x+sen’x  2sen’x 2t x
SeN*X+COS2X  seA?X +COS® X — SeAZ X cos® X cos? X cos? X
6. [1 punto] Teniendo en cuenta que C0S45°= 7, simplifica todo lo que puedas la expresidn siguiente:
2c0s(45°+at)-cos(45°-a.)
oS 20, '
2c0s(45°+a.)-cos(45°—a)  2(cos45°coso —sen45°sena)-(cos45°cosa +sen450sena)
C0S 20 cos? a.—sen’a
2 J2 2 2
2-[2c05a—23eno¢ . 7c:osoc+7senoc 2-\/25-\/25-(COSoc—Senoc)-(COSOL+Senoc)
- cos? o, —sen’a B cos? o, —sen®a. B
2
2-=.(cos® n’o
5 )

2

= :2-2=£=1.
C =Sen‘a, 4 4
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