1. [2 puntos] Representa graficamente la siguiente funcion definida por trozos.

Xx+1 .
—_— Si Xx<-2
X+2

f(x)=4-x"+4 si —-2<x<2

1 .
——X+1 si x>2
2
Escribe el o los puntos en los que la funcidn anterior no es continua.

2. [5 puntos; 1 punto por apartado] Calcula los siguientes limites:
22X =x*+x-1
a) lim ————
x>—o —3X° +2X—3

3
. X’ =1
b) lim
-1 X2 4 2%% — X —2

. ( 1 J
c) lim|—+x
x>-2\ X+ 2

X2 X2
d) lim -
x>to| X4+2  X—=2
e lim——X=1
=X —1-+/x~-1

Nota. En el calculo de todos y cada uno de los limites anteriores debes hacer algin paso o explicacidn, por breve
gue sea, que conduzca a la solucion.

X —X
X2 -4

a) [1,5 puntos] Calcula las asintotas verticales, horizontales y oblicuas.

3. Dada la siguiente funcién f (X) =

b) [1 punto] Hallar los puntos de corte con los ejes.

¢) [0,5 puntos] Realizar una representacién grafica aproximada de la funcién. Para ello debes representar
previamente las asintotas y los puntos de corte con los ejes hallados en los apartados b) y c).
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Soluciones

1. Representacidn grafica.

La funcién no es continuaen X =-2.

2. Célculo de limites.

a)

b)

c)

d)

o2 =x3+x-1
lim > =
x>-0 —3X° +2X—3

x® -1 [0} ()= x+L) w2 xal
lim = =lim =lim—S5———
x—»l(x_l)(xz+3x+2) X1 X° +3X+2

x->1 X34 2x% —x =2

) 1 1 —0—2=—0 Si X—>-2"
lim| ——+x|=|=-2|= ,

x>-2 x+2 0 +0—-2=40 Si X—>-2F

3
6

1
2

(XX XA (x=2)-x(x+2) . xP-2xt—x*—2x°
lim - =[oo—o0] = lim = lim . =
xote| X4+2  X—2 oo (X+2)(x-2) Xtoo X°—4

2
~lim =X Ay

X—>+00 X2 -4 1

1 (x- )(Jﬁ+r) "m(x_l)(mwﬁ):

N o R e W o | N P B CEI R e
(x— )(me\/_) X—l)(\/ﬂ+x/ﬁ) N N x| 0
1

=lim > =1lim =1lim =
x—1 X° —X x—1 X(X _1) x—1 X

=0
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x3—x.

3. Dada la siguiente funcién f ( )

_4
a) Asintotas verticales. X* —4 = {
"mx -X [_6}_ —o0  Si X—>—2_. . x3—x_l:6}_ -0 SI X—>2°
x>2x2—4 | 0 4o si X—>-2" =2x* =4 0] |40 si x—2°

Entonces X =—2 y X =2 son asintotas verticales.
3

Asintotas horizontales. lim =400. Portanto, f no tiene asintotas horizontales.

X—>Fo0 X -4

x® —X

X—>00 X x—o X —4X X—>00

3
. ox2_ . X' =X . [ XP=X .3
Asintotas oblicuas. m = lim X=4% — |im =1;n= Ilm( —sz lim ) =0.
Por tanto, la asintota oblicua es y =X.

b) Puntos de corte con el eje X : (0 0) ( -1, O), (1,0 . Se obtienen haciendo y =0:

X=X , X =
0=——=X —x:0:>x(x —1):0:> ,
X -4 X =-1=0=x=-1;x=1
. : : 0°-0 0
Puntos de corte con el eje Y : (0,0) . Se obtiene haciendo X=0=y = 0 _a :—4 =0.

c) Representacion gréfica.
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