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1 1 -2
Se consideran las matrices A={a-3 a-1 1| , B=(-1 3 2) , C=(-2 1 4),
0 2 a

siendo a un namero real.

a) Obtenga los valores de a para los que la matriz A tenga inversa.

b) Para a=1, resuelva la ecuacion X-A—-B=C-A

c) Determine razonadamente la dimension de la matriz D que permite realizar la operacion
B-A+D-C'-B

SOCIALES II. 2024 JUNIO. EJERCICIO Al

RESOLUCION

a) Calculamos el determinante de A.

1 1 -2
|A|: a-3 a-1 1|=-2a+10=0=a=>5
0 2 a

Tiene inversa para todos los valores de a # 5

b) Despejamos la matriz X

X-A-B=C-A=>X-A=C-A+B=X-A-A"'=C-A-A'+B-A'=
= X=C+B-A"!

Calculamos la inversa para a =1
t

2 2 -4\ (-2 -5 1) /1 & 1
5 1 -2 2 13| |77 "3 8
A_l_(Aadj)t_ 1 3 2 B -4 -2 2 3 1 1 §
[A] 8 8 4 8 8
1 1 1
2 4 4
1 5 1
4 8 8
X=C+B-A'=(-2 1 4)+(-1 3 2| £ L 3|21 4)+(o 1 §j:(_z s u
4 8 8 2 2
1 1 1
2 4 4

c) Calculamos la dimensidn de la matriz D
B-A+D-C"“-B=(1,3)-(3,3)+(x,¥)-BD- 103 = 1L3)+(x,y)(3,3) = (x,y)=(13)
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Se consideran las matrices:

1 0 1 2 1 0
P={0 1 O J=|{0 2 O
1 -1 -1 0 0 -1

a) Halle la matriz A que satisface la ecuacion P~'- A-P =J.
b) Compruebe que A*=P.J3%. P!
SOCIALES. 2024 RESERVA 1. EJERCICIO Al

RESOLUCION
a) Despejamos A
PYAP=J=P-P'"APP'=P.J.P'=A=P-J-P

Calculamos la inversa de P

-1 0 -1 -1 -1 -1
-1 -2 1 0 -2 0
paiyy |1 0 1 -1 1 1 1_1 -1
p-r(PT) _ = =——| 0 -2 0
|P| -2 -2 2
-1 1 1
Calculamos la matriz A
1 0 1\(21 O . -1 -1 -1
A=P-J-P'=|0 1 o0/]|0 2 o-% 0 -2 0]=
1 -1 -1)lo0 0 -1 -1 1 1
1 53
2 1 -1 -1 -1 -1 -1 -5 -3} |2 2 2
:020_?10—2 Ol=—| 0 -4 0|=|0 2 0
2 -1 1 -1 1 -3 1 -1) |3 11
2 2 2

b) Comprobamos la igualdad

A*=(P-3-P*)(P-3-P*)(P-J-P*)=P-J-P*.P-J.P".P.J.P "=
=P.J-1-J-1-J-Pt=p.J.3.3.-Pt=p.3%.p1

Luego, es cierta la igualdad
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1 01 3 2 2 —a?
Se consideran las matrices M=|2 1 0 N=|5 2 1 V =| a-1 |, siendo a un
1 1 1 7 40 a’

namero real
a) Halle el valor de a para que se verifiqgue que M -V = (5 1 5) "
b) Calcule M ~* y resuelva la ecuacién matricial X -M—1,=N .

¢) Razone si las operaciones 2-V-N 'y (N +M ")-V se pueden realizar y, en aquellos casos en

gue sea posible, indique la dimensidn de la matriz resultante.
SOCIALES I1. 2024 RESERVA 2. EJERCICIO Al

RESOLUCION

a)
1 2 1)( 5-a? 5 2a+3 5
M'V=(515)=|0 11 a-1 |=|1|=|a’+a-1|=|1|=
1 01 a’ 5 5 5
2a+3=5=a=1
2 2 a=1
a‘+a-l=1=a"+a-2=0=
a=-2
Luego, a=1
b) Calculamos la inversa
1 -2 1 1 1
1 0 -1 |[-2 0 2 111
; 2 2 2
adjyt -1 2 1 1 -1 1
M-t M) = =[-1 0 1
M | 2 2
111
2 2 2

Resolvemos la ecuacion matricial

X-M=1,=N=>X-M=N+I,=X-M-M *=(N+I,)-M *=X=(N+1,)-M "}

111 111
3 2 2 1 00 2 2 2 4 2 2 2 2 2 111
X=[|5 2 1|+/]0 1 0 -1 0 1|=/5 3 1|4 -1 0 1|=/0 2 1
7 4 0) 001 1 1 1 7 41 1 1 1 0 31

2 2 2 2 2 2

c) 2-V-N ' no se puede hacer, ya que, el nimero de columnas de V no coincide con el nimero de
filas N

(N+M -V si se puede hacer, ya que, el nimero de columnas de (N+M ') coincide con el
numero de filas de V y la matriz resultante es de orden (3,1)
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1 11 0 -1 1 3 2

Se consideran las matrices A=[ N O] , B=| 1 0] y C=(1 11
B -1 031

100
a) Resuelva la siguiente ecuacion A-B-X-Cz(o 1 OJ'

b) Halle las dimensiones de las matrices D y E para que tenga sentido la igualdad A-D=E-B.
SOCIALES I1. 2024. RESERVA 3. EJERCICIO Al

RESOLUCION

a) Resolvemos la ecuacion matricial
0 -1 1 3 2

132
1 -11 100) (21 100
l 1 o]x{1 1 1|= = X1 1 1= -
(—2 1 oj (o 1 o} [ 1 zj , [o 1 oj

-1 2 0 31

100 3 . (100 (100} |
=D-X-C= =D*D-X-C.C*=D"" Cl=X=D" .C
010 010 010

Calculamos las inversas

2 -1) 2 -1 2 1
5o @ (-1 -2) (4 -2) |75 5
ol s s |12
5 5
-2 -1 3\ (-2
3 1 -3 -1 1
cdy |1 1 -2 3 3 o) |2 31
c={ C) = I = . =[-1 1 1
| | 3 -3 -2
. I rye 1 Lo o2 31 3 4 1
X:D_l. .C_1= S 5 -1 1 1l= 5 5
010 1o2flot o)) o o o4, 3
5 5 5 5
3 4 1
Luego, la matriz que nos pidenes: X = 5 S
4 3
-1 =2
5 5
X =
b) Azg)*Diasy =By By = (2.%)=(¥,3)= y=2

Luego, la matriz D es de orden (3,3) y la matriz E es de orden (2,3)
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) . 0 1 3 2 10
Se consideran las matrices A= B= C= )
10 2 0 11

a) Determine las matrices X e Y que satisfacen simultaneamente las ecuaciones
2. X =Y =4-A X+Y=B
b) Calcule la matriz C ***.
c) Si D es una matriz de dimension 2 x 3, razone si las siguientes operaciones se pueden realizar
y, en aquellos casos en los que sea posible, indique la dimension de la matriz resultante:
A'-B+D-D' D-B'+A D'-A'+D
SOCIALES Il. 2024 RESERVA 4. EJERCICIO Al

RESOLUCION

a) Resolvemos el sistema:

(0 4}{3 zj (3 6}
2X =Y =4A 1 2
}:sumamos:3X:4A+B:>X: 20 2 J 6 0 :( j

3 3

ol IR

X+Y =B 2 0

b) Calculamos:

oL G
s 3 26
T

Luego: C % =[ . Oj

c)
Sies posible: A'-B+D-D"'=(2,2)-(2,2)+(2,3)-(3,2) = (2,2) + (2,2) = (2,2)

No es posible: D-B'+A=(2,3):(2,2)+(2,2)

No es posible: D'-A'+D = (3,2)-(2,2)+(2,3) = (3,2) + (2,3)
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1 2 0
Dadalamatriz A= 0 -1 2], resuelvalaecuacion: A*- X + A*=A
-2 0 1
SOCIALES I11. 2024 JULIO. EJERCICIO Al

RESOLUCION

Despejamos la matriz X

AZX+A =A== A LA X+A LA =A T AS A X+A I A LA XFA LA =AM
SX+A=A T X =A1-A?

Calculamos la inversa

-1 -4 -2 -1 -2 4 1 2 4
-2 1 -4 -4 1 -2| |9 9 09
A,1_(A6“"')t_ 4 -2 1) (-2 -4 -1) |4 1 2
Al -9 ) -9 19 9 9
2 4 1
9 9 9
Calculamos A°?
1 2 0 1 2 1 0
A=l 0 -1 2| 0 -1 =| -4
-2 0 1)l-2 o0 4 -4 1
Luego:
1 2 4 8 2 4
9 9 9 1 9 9 9
Xopat_pz|d 1 210 4 4 o220 10 2
9 9 9 4 _4 1 9 9 9
2 4 1T 8 40 8
9 9 9 9 9 9
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