Soluciones a “Ejercicios y problemas”

PAGINA 74

Aplica lo aprendido

25 YVV Resuelve estas ecuaciones de grado superior a dos en las que puedes despejar
la incégnita:
A)x3—64=0 b)625 B=0 03,16 _, HE__2 _p
4 9x? 8 813
)X —-64=0 > x°=64 —> x=64 =43 - 4

Solucién: x =4

b)625 3.0 = 625 —x4=0 — x=+4625 = 45

Soluciones: x; =5, x, =5

3x 16 3 64 4
C)T+ﬁ=0%27x +64=0 > x= 27 3
4

Solucién: x=——

DE_ 2 0 58Ikt -16-0 — x4-10 5 .2
8 81x3 81 3
Soluciones: x; ==, x, __2
3 3
26 VvV Resuelve.
a)x+\7-3x=-1 b)\/;+\13x—2=2
)V2x +\V5x-6=4 dDV5x+1 —Vx+1 =2

v Mira los ejercicios resueltos de la pdgina 62.

ADV7—3x=-1-x > 7-3x=1+x%+2x = x2+5x—-6=0

—5+2 _—5+7 < 6
Comprobacién:
x=—6 = —6+\7-18=-1
x=1—> 1+V7-3 =3#-1 — Novale.
Solucién: x = -6
D)V3x—2=2-Vx — 3x—2-4d+x—4\x — (4Vx)?=(6-2x)? —

— 16x =36+ 4x% —24x — 4x* —40x+36=0 — x*—10x+9=0
10 + 8

Comprobacién:

x=9 — V25 +V9 22 — No vale.
x=1—> \/1—+\/1—=2

Solucién: x=1

Unidad 3. Ecuaciones, inecuaciones y sistemas
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— 128x =484 + 9x% — 132x — 9x2—260x + 484 = 0

260224 24219
18 2
Comprobacién:
L2242 1156 \/484 _+2 50 44 -5 No vale.
5 3
x=2 > \/_+\/Z=4

Solucién: x =2
ADVox+1=2+Vx+1 > 5x+1=4+x+1+4\Nx+1 —

> dx—4=4Vx+1 5> Vx+1l=x-1 > x+1=x2-2x+1 >

- x2—3x=0<iz

Comprobacién:
x=0 = VI =\1 =0#2 — No vale.
x=3 — V16 —\/Z=2

Solucién: x=3

27 vV Resuelve la ecuacién x° + 7x3 — 8 = 0 mediante el cambio x3 = z.

3

Hacemos el cambio x° = z:

7+V49+32  —7+9 _ -8
2 2 '<1
Siz=-8 > x3=-8 > x=-2

z2+72-8=0 > z=

Siz=1 > x°=1 > x=1

Soluciones: x; =-2, x, =1

28 YVV Resuelve y comprueba las soluciones.

x+y=2 1 l=i B
a1 1 2 b) x+y 20 ) J’ 2y+1=x d) 2\x + =y+1
—y—=-= \/—+y 5 2x-3y=1

x y 3 x+2y=3

2 y=2-x y=2-x
3y+3x=-2xy |[3(2-x) +3x=-2x(2-x)
6-—3x+3x=—4x+2x*> > 2x%—4x-6=0 > x2-2x-3=0

214 x=-1 > y=2+1=3
B x=3 = y=2-3=-1

Soluciones: x; =—1, y;=3; x,=3, y,=-1

Unidad 3. Ecuaciones, inecuaciones y sistemas

OVox—6 =4-2Vx — 5x—6=16+2x—8V2x — (8V2x)2=(22-3%% —
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b) {20}/ +20x=xy — 20y +20(3-2y)=(3-2y)y

x=3-2y
=4

20y + 60 — 40y = 3y— 292 — 252235+ 60 =0 _23+7 %
)y + )y =3y—2y° — 2y 3y + -y 1 <x=15/2
Siy=4 -5 x=3-8=-5
. 15 15
Si y=22 _3-2.D5_
iy > - x=3 >

) 15
Soluciones: x; =5, y; =4; x,=-12, yzz7

y2—2y+1=x

C’{@w:s S N2 ey=5 o NG IFy=5
— 2y=6 > y=3 5> x=9-6+1=4
Solucién: x=4, y=3

d){Z\lx+ =y+1

2x—3y=1 —>y=2x_1

3
e T e

2
N (2\/x+—1)2=(—2x+2)2 ENICTE) Pl S5 AN

3 9
— 36x+36=4x2+8x+4 — 4x*_28x-32=0 —

-1
5 X2 Tx—8=0 — x=L22 *
x“=T7x X > <x=8

Si x=-1 = y=-1
16-1 _

Six=8 — y= 5

Soluciones: x; =1, y;=-1; x,=8, y,=5

29 VvV Resuelve.

xy =15 xy=12 xy =4 ey =
2, .2 b}y 3 2 € 2 9 ’
x“+y° =34 x= =5y~ =16 (x+9)"=25 xy=-1
1
a) x 2
xz+(£) =34 — x% 4225 = 34x?
X

25
H | io x2 = 2_3474+225= _34£16
acemos el cambio x“ =z — 2°-34z+225=0 — 2z 3 <9
. x=5—>y=3
Si z=25
1z <X=—5 _)y=_3
) x=3 = y=5
Si 2=9
1z <X=—3 _)_)/=_5
Soluciones: x; =5, y;=3; % ==5, y,==3; x3=3, y3=5; x4=-3, y4=-5
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12 Pdg. 4

2

2
x2—5<2) 216 = x2-720 16 o x4 _16x2-720=0
X

36
—20 (no vale)

e 2 2_ _ _ 16 £56
Cambio: x“=2z — 2-162-720=0 — z= 3 _<

Soluciones: x; =6, y; =2; x;=-0, y,=-2

_4
J X

c)

4\? x2+ 4\ 4 2 2
x+—| =25 > =25 = x*+8x“+ 16 =25x" —
X X

— x* 2 17x% + 16 = 0. Hacemos el cambio x? = z:

22172+ 1620 — go L7172 -64 17¢15=<16
2 1

2
) x=4 = y=1 ) x=1—>y=4
Si z2=16 Si z=1
LE <x=—4 - y=-2 ‘ <x=—1—>y=—4
Soluciones: x; =4, y;=1; xy=—4, y,==1; x3=1, y3=4; x4=—1, y,=—4
2
x2+(—l) 82 128220 5 9xt_8x249-0
d) X 9 9
_1
J x
Cambio: x2 =z
022 822+ 9 -0 — g 822V6724-324 8280 9
18 18 1/9
. x=3 — y=-1/3 . 1 x=1/3 = y=-3
b <x=—3 — y=1/3 b 9 <x=—1/3 — y=3
. -1 1 1 -1
Soluciones: x; =3, =?; Xy = =3, )/2=g; x3=g, Y3 ==3; x4=7, J4=3
2x-3y=-4
30 VvV Resuelve el siguiente sistema: {x—z=4
3y+z=3
15 Suma las tres ecuaciones.
2x—3y=—4
4 Sumamos las tres ecuaciones:
3423 2x—3y+x—2+3y+2z=-4+4+3 > 3x=3 = x=1

Sustituimos en la primera: 2-1-3y=-4 — 6=3y = y=2
Sustituimos en la segunda: 1-2=4 = 1-4=2 = z=-3

Solucién: x=1, y=2, z=-3
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31 VVV Resuelve estos sistemas de ecuaciones: Pag. 5
x-y=0 x—2=4
a)ix—-2z=6 b){2x+y=7
y+z=3 x+y=2z

a)x—y=0 x=y

x—22=06p y—22=06p y=06+2z

y+z=3 | y+z=3 6+2z+2=3 = 3z2=-3 = z=-1
y=06+2-(-1)=4; x=4

Solucién: x=4, y=4, z=-1

b)x—z=4 | x=z+4

2x+y=7¢ 2z+8+y=7 ¢ y=-2z-1

x+y=2z| z+4+y=22| —2+4-2z2-1=0 - -3z=-3 = z=1
y=-2z-1=-3; x=z+4=5

Solucién: x=5, y=-3, z=1

32 VYV V Resuelve las siguientes inecuaciones:

5x-16 x+8 x+1 2-x 2+x_2x+7 2x+5
V6 T2 <3 B O T
O)lx+1)?-—(x-12+12>0 d)2(x—11) - 3x(1 — 3x) < (3x + 2)?

) 205x—16) + (x + 8) < 4(x+ 1)
10x—32+x+8<4x+4 — 7x<28 — x<4
Solucién: (—eo, 4)

b)3(2-x) —6(2 +x)>32x+7)—4(2x+5)
6-3x—12—6x>06x+21 —8x—20
—/x>7 — 7x<7 — x<1
Solucién: (—oo, 1)

Ox?+2x+1—x2+2x-1+1220
4x+ 1220 — 4x>-12 > x>-3
Solucién: [-3, +oo)

d)2x—22 —3x + 9x2 < 9x? + 12x + 4
-13x<26 — 13x>2-26 > x=>-2

Solucién: [-2, +o0)

33 V7YV Resuelve las siguientes inecuaciones de segundo grado:

a)x2+2x-3>0 b)x?>-3x-10<0
O)x?—4x-5<0 d)2x2+9x-5>0
1 Si No Si
axz 2x_3=0 %x:M:
) x2 + S < - :

Solucién: (—oo, =3) U (1, +00)
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2 _ _3sV49 5 N S M
b)x? ~3x~10=0 — x==> _<_2 x :
Solucién: [-2, 5]
5 No Si No
2 4520 _4+N16+20 _ —— ———
) x x—5 - X — <_1 % :
Solucién: (-1, 5)
d)2x2+9x—5=O%x=_9i— M=<1/2 & Do S
4 - -5 12
Solucidén: (—eo, —5] U [%, +oo>
34 vVYV Resuelve.
a)-x2+3x-220 b)—x%+2x+3<0
Ox*—2x-7>5-x d)x2<xz7

a) —x? +3x-220

x2-3x+2=0 > «x

3+V9-8 3+l _ 2
SEELE N FE

2 1
No Si No

Solucién: [1, 2]

b)—x?+2x+3<0

3
Y g 30 2 VEr12 224
X X 3 X 2 2 <_1
Si No Si
o~ T~ Solucién: (—eo, —1] U [3, +o0)
-1 3

Ox2—2x-7>5-x = x2—-x-12>0

x2-x-12=0 > x=

1:V1+48 1£7 4
) _<—3

2

Si No Si
W .,
Solucién: (—oo, =3) U (4, +00)

d)x2<% — 6xt<x+7 = 6x*—x-7<0

1:V1+168 _1+13__~7/6

6x2—x—-7=0 > x=

12 12 -1
No Si No 7
T~ ~~—_ Y
Solucién: (—1, —)
-1 716
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35 V7YV Resuelve las inecuaciones siguientes:
a)3x(x+4)-x(x-1)<15 b)2x(x +3) —2(Bx+5) +x>0
)x2—9_x2—4< 1-2x
5 15 3
Q) 3x2+ 12x—x2+x—15<0 = 2x2+13x—15<0

13 +V169 + 120 - ~15/2
92+ 1351520 — xo—13% 1469+120= 134117=<15

No Si No
o~ T~ Solucién: ( 15, 1)

-15/2 1

C

b)2x2+6x—6x—10+x>0 — 2x%2+x—-10>0

~1+V1+80 -1%9 _ 2
T4 ’<—5/2

2%+ x-10=0 > x=

4
Si No Si 5
T~ T~ i 2
Solucién: (—00, ——) U (2, +)
52 2 2

O)3x2-27-x2+4<5-10x > 2x2+10x-28<0 — x2+5x—14<0

2 ~ 5:V254+56  -5%9 _ ~/
x“+5x—14=0 = x= 5 =— _<2
No Si No

Solucién: (-7, 2)

-7 2

36 YVV Resuelve los siguientes sistemas de inecuaciones:

x+2<£_3 x—1+2x+2>3x—7
2) 4 2 b) 2 3 6
8—x<1+x_1 2x—1+2x< 2x-9
3 2 4 4

16-2x<3+3x—6 = 19<5x = x>19/5

O

a){x+2<2x—12 — ld<x — x> 14

>  Solucién: (14, +)
19/5 14
b) 3x—3+4x+4>3x—7 — 4x>-8 > x>-2
2x—1+8x<2x-9 — 8x<-8 — x<-1

° Solucién: (=2, -1)
) ]

37 VvV Algunas inecuaciones no tienen solucién y otras tienen por solucién cualquier
nimero. Busca entre las siguientes las que son de estos tipos.

a)x2+4>3 b)x?+x+2<0 ) x*+7<5x d)x?+4x+4>0
Ax*+4>3 o> x2>-1 Solucién: (—oo, +0)
b)x?+x+2<0 No tiene solucién.

Ox*+7<5x > x2-5x+7<0 No tiene solucién.
Dx?+4x+4>0 > (x+2)2>0 Solucién: (—oo, +0)
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a 8x+7<16-x b 3x+5<2x-3
-3x+5<2x x;3<x—3

. 8x+7<16—x = 9x<9 — x<1
Bx+5<2x > 5<5% = x>1

)

No tiene solucién.

1

3x+5<2x—3 &> x<-8
b)
x+3<7x=21 = 24<6x > x>4

()

-8 4

No tiene solucién.

Unidad 3. Ecuaciones, inecuaciones y sistemas

38 VvV Comprueba que estos dos sistemas de inecuaciones no tienen solucién.
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