MATEMATICAS 1° BACHILLERATO SOCIALES

CONTROL FUNCIONES 2

1.- Estudia la continuidad de las siguientes funciones y clasifica las
discontinuidades

x? -9
X?> —5X +6

Xx—-1 six<2

a) f(x) = b) 91(><)={X2

SiX>2

(3 puntos)

2.- Halla las asintotas de la siguiente funcién y sitla la curva respecto a cada
2x% +3x -1

unadeellas. f(x)=——— (2,5 puntos)
X+2

3.- Representa graficamente de manera razonada una funcién y=f(x) que
cumpla:

lim f(x)=—o, lim f(x)=+w0, Iirqf(x):z, f()=-3 lim f(x)=1, limf(x)=1
Xx—-2" X—> X—>+0 X——0

X—>-2"

(1,5 puntos)

4.- Calcula: (1,5 puntos)
. X% —3X +2

a) lim— ;
x>2x* —bx° +11x -10

_y?
b) ”m22x7x
X+ X 4+ 5X —1

5.- Contesta a las siguientes cuestiones: (1,5 puntos)
a) ¢Puede una funcion racional tener dos asintotas verticales?¢ Por qué?
b) ¢Puede una funcion racional tener una asintota horizontal y una
oblicua?¢ Por qué?
Pon ejemplos
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» SOLUCIONES

XZ

1) a) f(x) :27_9 funcién racional, continua en su dominio
X° —5X+6

x? —5x+6:0:>< = continua en R —{2,3}

X=3
Veamos qué tipo de discontinuidades presenta en 2 y 3:
x% -9 —~
N g )!Lrgiz c 6:::+oo
En2: lim =~ = “=w0= XoTOX+
x>2x* —5x+6 0 _ x? -9 -

im————=—=
x>2 X° —=5X+6 +

En 2 tiene una discontinuidad de salto infinito (A.V. de ramas divergentes)
2 J— —
En 3: |im)‘9=(0]=|im X=9(x+3) _j;p, x+3 _g
x>3x2 —5x+6 \0) x=3(x—-2)(x-3) x>3x-2
En 3 tiene una discontinuidad evitable (Ya que no existe (3))
Xx—1 six<2 ., o
b) g(x)=1 , ] 5 cada trozo es una funcion polindmica, luego es
Si X >

continuo, habra que ver qué pasa en 2:

limf(x)=Ilim(x-1)=2-1=1

f(2)=2-1=1({"" e,
limf(x)=lim(x°)=2"=4
x—2" x—2"

—Qo0

= No existe el limite en 2

tenemos, por tanto una discontinuidad en 2 de salto finito

2x% +3x -1
X+2
Asintotas verticales: X +2=0=x=-2
2x% +3x -1 _ +

2.- f(x) =

CoxPeax—1 13 AT 2 _T
lim————="=0w
o2 X+2 0 . 2xP+3x -1+
lim ——— = =—=+w
x>2" X+ 2 +
A. Horizontales NO TIENE
2 —
A. Oblicuas: Dividiendo tenemos que: 2xT+3x -1 =2x -1+
X+2 X+2

Con lo que, la asintota oblicua es y=2x -1
Para ver cOmo se sitla la grafica respecto de ésta asintota, vemos el signo de

> para valores grandes de x (positivosy ' ' v
X+

negativos)

para x=10000=

>0 lo que significa
X+2 . . : 2

que la gréfica esta por encima de la asintota

cuando X — 4o 8 -6 -4 -2 2 4 6

para x=-10000= <0 lo que significa

X+2 . . . -4
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que la grafica esta por debajo de la asintota cuando X — —

3.~ lim f(x) =0, lim f(x)=+o0, limf(x)=2, lim f(x)=1, lim f(x) =1
X—-2" X—> X—>+0 X—>—00

X—-2"
Vemos que:
- en -2 tiene una asintota vertical de ramas divergentes
- y=1 es una asintota horizontal, por la derecha y por la izquierda
- existe el limite en el punto 1y vale 2, es decir, la curva se “acerca” al
punto (1,2) (puede ser “pasando” por ese punto, o teniendo un “agujero”,
es decir, una discontinuidad evitable)
La grafica, por tanto, puede ser algo asi:

-6

4.-
: X% —3X+2 0 :
a) lim =— ( Factorizamos y nos queda:
) x>2 x3 ~5x% +11x —10 O( Y a )
: X% —3X+2 : (X =1)(x - 2) : x -1 1
lim— ; =lim ) =lim— ==
x>2 X% —5x° +11x =10 *»2(Xx—-2)(x° -=3x+5) *»2x°-3x+5 3
f— 2 —
b) lim 22)(7)( :—1 :—1 (polinomios del mismo grado, el limite es el
x>+2 3x“ +5x -1 3 3

cociente de los coeficientes de los términos de mayor grado)

5.- @) Si, ya que el denominador puede ser un polinomio con mas de una raiz ,

. 1 . . ,
por ejemplo: f(x) = X2+4 tiene dos asintotas verticales: x =2; x =-2
X —
b)No, ya que para que tenga A. Horizontal tiene que ser el grado del polinomio
numerador menor o igual que el del denominador y para que tenga oblicua

justo lo contrario (incompatibles). Ejemplos:

X+1 . . . : : :
f(x)= 2+ 4 tiene asintota horizontal y =0 (imposible que tenga oblicua)
X —_
x? +1
f(x)= tiene una asintota oblicua ya que el grado del numerador es una

X—2
unidad mayor que el del denominador, y por lo mismo es imposible que tenga
una asintota horizontal.



