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Calcular el drea del recinto limitado por las curvas y = 2% — 1,y = 11 — z y el eje OX. Dibujar el

recinto.

. Hallar el érea del recinto plano delimitado por las curvas de ecuacién: y = 2% — 2 e y = —|z|. Dibujar

el recinto.

Calcular el area de la region plana limitada por la curva f(x) = |z — 4| y larecta y = 12. Dibujar el

recinto.

. Hallar el drea del recinto limitado por la gréfica de la funcién f(z) = —2x2 + 4x y las tangentes a dicha

gréafica en los puntos en que ésta corta al eje de abscisas. Dibujar el recinto.

2
Dada la pardbola % ylarectay =z

a) Dibuja las gréficas de la pardbola y de la recta.
b) Seiiala el recinto plano comprendido entre las dos graficas anteriores.

c) Calcula el area del recinto plano sefialado.

. Dibuja el recinto delimitado por las curvas y = —2% + 2z + 3 e y = |z + 1|. Halla el area del recinto.

. Dadala funcion y = ze® ylasrectasz = ley =0

a) Dibuja la gréfica de la funcién para = > 0y la de las rectas.
b) Sefiala el recinto plano comprendido entre las tres graficas anteriores.
c) Calcula el drea del recinto plano sefialado.

Halla la ecuacion de la recta tangente a la curva de ecuacion y = z° — 3z en el punto de abscisaz = —1.

Calcula el area del recinto limitado por la recta tangente y la curva dada.
Dada la curva de ecuacién y = 22 —4x +3ylarectay = —x + 3

a) Dibuja la gréifica de la pardbola y de la recta.
b) Seiiala el recinto plano comprendido entre ambas.

c) Calcula el area del recinto plano senalado.
Dada la curva y = 2% — 4x y larectay = 3z — 6:

a) Dibuja la grafica de ambas.
b) Sefiala el recinto plano comprendido entre ellas.

c) Calcula el area del recinto senalado.
3

e
Calcula la siguiente integral: / =T i (L = logaritmo neperiano)
e
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De la funcién f de R en R definida por f(x) = ax® + bx? + cx + d, se sabe que tiene un méaximo relativo

1
5
en z = 1 y un punto de inflexién en (0, 0), y que / f(x)dx = T Calculaa, b, cy d.
0

1
Dadas las curvas de ecuaciones y = v/ 3x; y = §x2:

a) Dibuja sus graficas.
b) Seiiala el recinto plano comprendido entre ambas.

¢) Calcula el area de dicho recinto.
La curva y = 222 divide al cuadrado de vértices A(0,0), B(1,0), C(1,1) y D(0, 1) en dos recintos.

a) Dibuja dichos recintos.

b) Halla el area de cada uno de ellos.
Considera la funcién f(z) = —x? + 423. Calcula:

a) Puntos de corte con los ejes.
b) Méaximos y minimos.
¢) Puntos de inflexion.

d) Halla el drea encerrada por la grifica y el eje X.

x3 sio x<1

Considera la funcién f(z) =
—224+2r si z>1

a) Haz un dibujo aproximado de su gréfica.
b) Calcula el drea encerrada por la grifica y el eje X.

Considera las funciones f(z) = 2% — 2z + 8; g(z) = —2* + 8z

a) Dibuja sus gréficas utilizando los mismo ejes.

b) Halla el 4rea de la region encerrada por ellas.
2 1
Determina un polinomio P(x) de segundo grado sabiendo que: P(0) = P(2) = 1y que / P(z)dzx = 3
0

Dada la funcién f(z) = (2z+1) ", determina la funcién g(z) tal que ¢/(z) = f(), con la condicién
de que su grifica pase por el punto (0, 2).
Considera la funcién f : R — R definida por f(z) = (z — 2) e”

a) Determina los intervalos en los que la funcién f es creciente.

b) Dibuja la regién limitada por la grafica de f, el eje de abscisas y las rectas de ecuaciones x = 1y
r = 3.



22.

23.

24,

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

c) Halla el area de la region descrita en el apartado anterior.

De la funcién f : R — R definida por f(x) = az®+ bx? + cx + d se sabe que tiene un méximo relativo

1
5
en x = 1, un punto de inflexién en (0, 0) y que / f(z) do = 7 Calcula a, b, cy d.
0

a—1
9
a) Halla el valor positivo de a para que / (x+1)dx = 3
0

b) Calcula el area de la superficie comprendida entre el eje OX, larectay = x + 1 y las rectas x = 0
yxr=2.

Dadas las funciones f(z) =22 — 1y g(z) =1 — x:

a) Esboza el recinto encerrado entre sus graficas.

b) Calcula el area de dicho recinto.

Dibuja aproximadamente las graficas de las funciones f(z) = 2? — 3y g(z) = 2z, y sombrea el drea
que queda encerrada entre ellas. Calcula el valor de dicha area.

1
2arct
Calcula el valor de la integral / carets®

g dx (siendoarctglz%yarcthZO)

1
Para la funcién f(z) = n—j se pide:
x

a) Determina las asintotas horizontales de dicha funcién.

b) Calcula el area comprendida entre la grafica de la funcién f(z), el eje de abscisas, y las rectas

r =eyx = e’ (Observa que f(r) es positiva en el intervalo [e, €%])
Halla el 4rea encerrada entre la curva y = 23 — 422 + 32 + 2, y larecta y = 2.

Seala funcién f(x) = axe”+bcona € R,a > 0yb € R, b > 0. Calcula a y b para que la recta tangente
ala grafica de f(x) en x = 0 tenga pendiente 1, y que ademds se cumpla que el drea comprendida entre
la grafica de la funcién f(z), el eje de abscisas, y las rectas x = 0y x = 1 sea 3 u?. (Obsérvese que
como a > 0y b > 0entonces f(z) > 0en [0, 1])

1 5
Dadas las funciones f(z) = —y g(z) = —z + 5 se pide:
T

a) Esboza sus graficas y sombrea el recinto encerrado entre ellas.

b) Calcula el area de dicho recinto.

Esboza las gréficas de las parabolas f(z) = 222 y g(x) = —2% + 3, sombreando el recinto cerrado que

determinan. Calcula el area de dicho recinto.

Sea a € R una constante real no nula, y considera la pardbola f(z) = az? — 4a. Encuentra el valor de
a para que se verifiquen simultdneamente las dos siguientes condiciones: 1), que el area comprendida
entre la pardbola y el eje de abscisas sea de 32 unidades cuadradas; 2), que la funcién f(x) sea concava

hacia arriba (U).
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Encuentra una primitiva de f(x) = x? - sen z que pase por el origen de coordenadas.
Considera la pardbola f(x) = —x? + 4. Se pide:

a) Calcula las ecuaciones de las rectas tangentes a f(z) en x = 2y en x = —2, esbozando una grifica

con la pardbola y las dos rectas tangentes.

b) Calcula el drea comprendida entre la pardbola y dichas rectas tangentes.

Calcula la integral definida / e’senx dx
0

De la funcién f(z) = (z + a)senx, donde a es un nimero real, se sabe que la integral definida
f(z) dz es tres veces el valor de la pendiente de la recta tangente a f(x) en x = 0. Calcula el
0
valor de a.

2

Definici6n de primitiva de una funcién. Sabiendo que F'(x) = €* es una primitiva de la funcién f(x):

a) Comprueba que f(x) es una funcién creciente en R.

b) Calcula el drea determinada por la grafica de f(x), el eje de abscisas, y las rectas t = —1y z = 1.
1
Enuncia la regla de Barrow. Calcula la integral definida / (2% + ) e” du.
0

Calcula el drea determinada por la gréfica de la funcion f(z) = 23 — 9z y el eje de abscisas.

) i 4 Vi + ev® . .
Calcula la integral definida / T dx (puede ayudarte hacer un cambio de variable).
1 X

2 +4r+3 si x<—1

a) Estudia la continuidad y derivabilidad de la funcién f(x) =

2

1—=z si 2> -1

b) Determina el drea encerrada por la grafica de la funcién f(x) y el eje de abscisas.

Determina una funcién f : R — R sabiendo que cumple que f”'(z) = 3e* +2, f"(0) =7, f(0) = 3
y F(1) = 3(e+1).

Halla una primitiva F'(x) de la funcién f(z) = 823 + 2z, que cumpla que F(z) > O paratodoz € R,y
de forma que el drea comprendida entre la grafica de F'(x), el eje de abscisas y lasrectasx = 0y z = 1
41

S€a 1—5

a) Representa graficamente las pardbolas f(x) = 2? — 3z — 1y g(z) = —2* + 2 + 5.

b) Calcula el drea del recinto limitado por ambas gréficas.
a) Calcula el dominio de la funcién f(z) = v2x + 1.

0
b) Calcula la integral definida: f(x) dx.
;1

2
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a) Dado un nimero real @ > Om calcula el drea del recinto encerrado entre la gréfica de la funcién

flx) = et el eje de abscisas y lasrectas x = ayx = a + 1.
b) Explica razonadamente que cuando a tiende a oo, dicho drea tiende a cero.
Calcula a € R, siendo a > 0, para que el drea de la region limitada por la grafica de la funcion
f(z) = 622, el eje de abscisas y la recta x = a sea igual a 2000 u?.
a) Representa graficamente la region del primer cuadrante limitada por las gréficas de las funciones
1
= — =—,yl taz = 2.
f(zx) - y g(x) o y larecta x

b) Calcula el 4rea de dicha region.

Sean las funciones f(x) = 2%y g(z) = a, cona € R, a > 0. Calcula el valor del pardmetro a para que

32
el drea encerrada entre las graficas de las funciones f(x)y g(x) sea 3

1
a) Representa graficamente la region limitada por las graficas de las funciones f(z) = 2%y g(x) = ot

el eje de abscisas y larecta z = e.

b) Calcula el drea de dicha region.

a) Representa graficamente la region encerrada por las graficas de las funciones f(z) = 2% — 2z — 2
yg(x) = —2? 4+ 22 — 2.
b) Calcula el drea de dicha region.

2
Calcular el area de la figura plana limitada por las graficas de y = % —rz+Ly=x+ 1

Calcular el drea encerrada por la grificade y = 5. eleje de abscisas y lasrectas v = 2y o = 2v/3.

4+
Calcular el volumen del cuerpo engengrado al girar alrededor del eje OX el recinto limitado por las

grificas de y = 6z — 22%; y = .
Dibujar el recinto limitado por las graficas de y = 2x; y = 2% — 8. Calcular el drea de dicho recinto.

Hallar el 4rea del recinto limitado por las gréficas de las funciones y = senx; y = cosx en el intervalo
[0, 7]. Indicar otros dos intervalos para los cuales el drea sea la misma.

Dibujar la regién del plano limitada por las curvas y = 2%, y = 2 — 2%, y = 4. Calcular su 4rea.

1
Representa el recinto plano limitado por las graficas de y = 4x; y = %; y = —. Calcular su drea.
x

Representar la regién del plano limitada por y = In x; su recta tangente en x = e y el eje OX. Calcular

su area.

Calcular el drea del recinto limitado por la grafica de y = 23

— x y su recta tangente en z = —1.
Calcular el area limitada por las graficas y = 2z — ?y=e% o =02=2.

6
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Dibujar el recinto limitado por y = —x? + 4z — 3, su recta tangente en el punto P(0, —3) y la recta

y = —x + 3. Calcular su érea.

Dibujar el recinto limitado por y = 2%, y =

SR

;Y = % y el eje OX. Calcular su 4rea.

2

Dibuja el recinto limitado por y = 2* — 4x; y = 22 — 5. Calcular su area.

Dibujar el recinto limitado por las gréficas de y = x? = 4y. Calcular su 4rea.

2 +3

Dibujar el recinto limitado por las graficas de y? = 2z, 22 — y — 2 = 0. Calcular su 4rea.

Halla la ecuacién de la recta tangente a y = 22 + 2, en el punto de abscisa = 1. Calcular el 4rea del
recinto limitado por y = x + 2, la tangente anterior y el eje OY.

Calcular el 4rea de la regién del plano limitada por las graficas de las funciones: y = —22? + 42 — 4 e
y=2x—1"1.
Hallar el 4rea del recinto limitado por las graficas de las funciones y = 2% — 2z e y = —2? + 4



Soluciones:

1 3 2
. 1 —alnx—{—mln(:v—Q)—1—51n($+3)—|—0

2 1
2) gln(x2+2x+3)—%—arctg$;§ +C
2 5 8
3) E—2x+lnx+§1n(x+1)—gln(x—Q)—i—C

4) ln(x—l)—ln(:lz—i—l)—I—%—i-C

2+ 1

5) In +C
1 1 2

6) Elnx—§ln(x—2)—x_2+0

7) Inx —arctgx + C

8) 2ln(x+2) + “ln(z—1)+ ——— 4+ C
9 9 3(x—1)

3 3 2
9) <$—+x2+x>lnx—x——%—x+0

3 9
10) gln(x+2)+gln(x—1)—ﬁ+0
1) lnx—%—i—C
12) ln(x—l)—%—l—C

2
1
13) % —2In(2? + 4) —i——arctgg +C

2
14) 4/r —4In(v/z + 1)+ C

1 1 27 + 1
15) — _ e
2 x+1+2($+1)2+0 2($+1)2+C

1 1 2

16) —gln(4$2 +9)+ 3 arctg ?a: +C
17) © +2eV" +C

1
18) ~In(1 +e*) + arctge” +C

2

1 3
19) s In(4 + 92%) + 6 arc tg ?a: +C
20) tgx + C

1
21) rarctgx — §1n(1—|—x2)+0
1 1
22) <x+—) Inex—x+4+—-+C
x x

23) 2 + 1+ 6In(z —3) —4ln(zr —2) + C
24) arctg(senz) + C



2?Inx 22

- 4c
2 i

25)

1
26) In(z+1) —Inz——-+C
T

2 1)V 1 2 4)4/ 1
o7y 2o ; LRy S P e ; rtlico
2 2 2 2
28) sen2 :U—I—SQI; x+C’. También es solucion ser; L COZ x+C’

3
29) %—a:2+43:—91n(x+2)+0

1
30) —1n(:n—1)+21n(x—2)+—2+0

31) arctgx 4+ 41n(1 + 2%) + C
32) (2 +2 —2)senx + (22 + 1) cosz + C
33) 2 — 2vx +2In(1 4+ v2) + C

x?cos2r xsen2r  cos2x 1 — 222) cos 2x + 2z sen 2x
34)—2+2+4+O:( )4

2 5 8
35) E—2x+lnx+§ln(x+1)—gln(a:+2)+0

1 V2 z+1
36) 2l n(z” +2x+3)—7arctg< 7 )-I—C
1 1
37 —
) sen x 3sen3a:
1 2
3 1 1
39) Eln(:t—l)—§1n($+1)+x—+1+c
1 2. 8
40) gln(x—Z)—l—gln(x +1)+5arctgx+0
M) et imE-1)-—1c
4 4 20z — 1)
sz 20 — 2cos?2
1) e’ (3 sen 2x — 2 cos 27) LC
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1 1 V3 20+ 1
43) =1 —1) — Z1n(x? 1) — X2
3) 3 n(z ) 5 n(z+z+1) 3 arctg( 73 )—i—C

3

rdarctgr  x?  In(x®+1)

agy TACET T MW F ) o
) 3 6+ 6 i

1
45) lnx—ln(x—l)——1+0

x3 ¥ r? oz (823 +1)In(2x +1) 423 — 32% + 3z

46) —1n(2x—|—1)—§+E—E+ﬂln(2x+1)+0 o4 - 36 +C
47) Inz +In(z — 1) — 71+C’

x_



48) ; (\/@Senm—kcos@) +C
49) 2V +2—In(Vx +2+1)+In(vVz+2-1)+C =2Vex +24+2In(vVz +2—-1)—In(z+1)+C

Intenta comprobar que la anterior igualdad es, efectivamente, cierta (el programa Derive da como

resultado de la integral la segunda parte de la igualdad).

2z +4)e>  2e7 oo _2e7(5r +11)
) 25 25

2
51) x—gln(x—l)—i-goln(:c—él)—i-C

50) — +C

4 9
52) @+ 2In(a” — 4o + 13) - arcty (%) +C

2

e
53)—e—4ﬂ”( +x—>+C

328
343
. ?u2%57,17u2
8v/2
. (%—2) u? ~ 1,77 u?
64 u?
4
. §u2%1,33u2
8
. §u2%2,67u2
. §u2:4,5u2
. 1u?
2
. Z7u2:6,75u2
e
2
4u?
u?
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