Primitivas e integrales indefinidas

. EJERCICIOS el

1.Calcular IBSXZ + Senx — 1 +e* Eix
U] X 0l

Solucién:

1
J-BBXZ +Senx——+¢e* EIX= x®—cosx—Lnx+e*+k sin mas que descomponer en
O X

sumandos e integrar de forma inmediata.

2.- Calcular J'E +/x - ﬁ Eix

Solucién:

+ X—; X=§X+Z\/X3 —arsenx +k sin m&s que descomponer en
V1-x2 4 3

sumandos e integrar.

2

X+1
3.- Calcular dx
X“+4

Solucién:

x+1 1

dx== erx2 +1~ +artanx+k descomponiendo y calculando las integrales
X>+4 2

inmediatas.

5x3
4.-Resolver J.— dx

V6 -x*

Solucién:

-4x3 )
=——4 k
.[«/6 x* 2.[2 2 6"+

V6 - x*

5.- Resolver I
\/§ +e"

Solucién:
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Primitivas e integrales indefinidas

Jie o e o5 e e

6.-Calcular de

X“+1
Solucion:
+ 2 2, 2(y2 4
1 xLG(x 1), o 1 ZXan(X Uy o ar oy s 200
x“+1 X“+1 2 x“+1

7.- Calcular Iar cosxdx

Solucién:
U = ar cosx X
1/1 NG DD ar cosxdx=xar cosx+ | ———dx =
NV1-x2
dv = dx V=X
= Xar COSX — J. dx = xar COSX—\/:I_—X2 +k
24/1- X2
X
8.- Resolver: J.— dx
eX
Solucién:
u=x du =dx
Hacemos [] ; luego

—X

(dv=edx v=-e

X ) ) o
J'—de=—xe x +J'e Xdx = —xe ¥ —e™* +k
e

9.- Resolver Iex cosxdx

Solucion:
U = COSX du = —sendx
. § DD e* cosxdx=e" cosx + [ e*senxdx y volviendo a integrar por
dv = e*dx v=e

partes esta nueva integarl:
J'eX cosxdx = e* cosx +J'eX senxdx = e* cos X + e*senx —J'eX cos xdx

de donde podemos despejar la integral buscada

-74 -
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X
+
e”(cosx senx)+C

J’eX cosxdx =

10.- Calcular Ianxdx

Solucioén.

2 2
Ianxdx: X7Lnx _X

Z +K | integrado por partes (U = LNX)

11.-Calcular J'ar tan xdx

Solucion:
Integrado por partes:
1
u =ar tanx du = 2dx
1+Xx
dv =dx V =X

J'artanxdx:x [ar tanx—%Ln |1+ x* | +K

12.-Calcular J.X4eXdX
Solucion:
4 _ X — ~ X[ 4 3 2 .
IX e*dx =e (X —4x° +12x° —24x + 24)+ K | integrado por partes cuatro veces

13.- Calcular: Ix38enxdx

Solucién:
Integrado por partes tres ceces

Ix?’Senxdx =X(6 - x?)cosx +3(x* -2)Senx +K

x-1
Ixz -8x +15
Solucién:

El denominador tiene por raices 3y 5, luego:

14.-Calcular
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X1 o A L B g yo1=A(x-5)+B(x-1)
X°=8x+15 x-3 x-=5
x=5 0O b=2
haciendo [ ]
x=3 0 A=-1
[ x-1 dx = dx -[ IX o n|x=5|-Ln|x-3|+k =
X-—8x+15 X-=5 X—-3
:K.Lnﬂ
X-3
xdx
.- [
15 ResoverIX3+X2_X_1

Solucién:

Xdx .3 7 _
I —J’ dx+I 5 dx - dx =
Ix +x°-x-1 Jx-1 (x+1) X+1

:Ln4/x_1|— 1 +k
x+]J 2(x +1)

1
2

16.-ResolverI 2X—2 dx
X“+4x+8
Solucién.
sz—z IX:EIZX2+4—4—4:1I 22x+4 dx—J’ : 4 dx =
X°+4x+8 2J) X +4x+8 2J) X“+4x +8 X“+4x+8
+
=1LMX2+4x+8rj——£2;——:lLMX2+4x+8h2w&mx 2K
2 (x+2fF+4 2
+
17.-Calcular J’22X—3 dx
X“+X+2
Solucién:
2X +3 2X+1+2 2x +1 B
X ————dx dx + dx =

Ix2+x+20I :Ix2+x+2d _Ix2+x+2 Ix2+x+2

:Ln|x2+x+2|+ﬂ\/7artanE&_15+K
7 0+N7 O
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18.- Calcular I;]:(T-lﬁs dx
X X -
4X +6
Ix2+3x—5

Solucién:

dx =2Ln|x* +3x - 5| +K

dx

19.- Calcular I
6Xx -3
Solucién:

8
I6x—3

dx = % Ln|6x —3| +K , mediiante al cambio t =6X —3

2S5enx

I——————dx
3 +5cosx

20.- Calcular

Solucién:

25enx dx = —gLn | 3+5c0sx | +K , mediante el cambio t =3 +5 COSX

IS+5an 5

dx
XA/ X+1

21.- Calcular I

Solucién:
Haciendo el cambio X +1= t2

dx . 2tdt 2dt _edt o odt
IX*/X—”_I“Z -1t _I(t —1)(t+1) g Fe el

y desahiendo el cambio:
VX+l—ﬂ_KLnx+2—ZVX+ﬂ

dx
.rx«/x+1 X +H1+ X ‘

t-1
t+

=K-Lln

22.- Calcular J-\/ 4 - deX

Solucién:

Si hacemos el cambio X = 2Sent — dx = 2 costdt

J'\/4—x2dx :Ix/4—4Sen2t (2003tdt)=f4cos2 tdt
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, ,, _l+cos2t
y haciendo COS™ { = ——— tenemos:
1+ 2
4[0032 tdt = 4’[%t dt =2t +sen2t +K

X
y teniendo en cuentaque X =2Sent - sent = E y

2 In 2
sen2t = 2sent cost = 2sent+/1—-sen? :22 —XI:HTX

/ 2
luego J'x/4—x2dx=2arsen§+)(4%+k

23.- Calcular ICOSS xdx
Solucién:

Icos5 xdx = '[0082 x]2 cosxdx :I[l— senzx] * cosxdx =

-’

= '(1— 2sen®x +sen4x)cosxdx =

= [cosxdx — ZIsenzx cos xdx +Isen4x cosxdx =

2 1
=senx — —sen>x +gsen5x +K
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